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                                                                                                                 ((هندسه مختصاتي))

                            دستگاه محورهاي مختصات دكارتي:                              

  

  

,ݔ)داشته باشد، عرض آن صفر است لذا مختصات آن به صورت ها قرار  ࢞نكته: اگر نقطه اي روي محور    است. (٠
,٠)ها قرار داشته باشد، طول آن صفر است لذا مختصات آن به صورت  ࢟نكته: اگر نقطه اي روي محور    است. (ݕ

ቀ௠ା١اگر نقطه مثال) 
٣ି௠  , ݉ − ٢ቁ : در ناحيه چهارم محور هاي مختصات قرار داشته باشد، آنگاه  

١( ݉ < ٢     ٢ (݉ > −١−) ٣     ١ < ݉ < ٤  ٢ (݉ > ٢ 
௫வو ٠ ௬ழ٠ሱۛ ۛۛ ۛۛ ሮ  ݉ + ١

٣ − ݉ > ٠ →                                                       → −١ < ݉ < ٣ 
 

→ ݉ − ٢ < ٠ → ݉ < ٢ ሳልልልልልሰاشتراك دو بازه −١ < ݉ < ٢ 
  خط:

ݕمعادله خط در حالت بسته به صورت  = ݔ݉ +   ناميم.مي از مبدأ را عرض ݄را شيب (ضريب زاويه) و  ݉است.   
,٠ݔ)ܣمعاله خط با داشتن شيب و يك نقطه    و يا با داشتن دو نقطه به صورت زير است: (٠ݕ

݉ = ݉஺஻ = ஻ݕ − ஺ݕ
஻ݔ − ஺ݔ

ݕ   و      − ஺ݕ = ݔ)݉ −                                (஺ݔ
                                      
 

ݔܽمعادله يك خط در حالت گسترده به صورت  + ݕܾ + ܿ = همه عنوان مثال  هم زمان صفر نيستند به ܾ و ܽكه در آن  است  ٠
ݕمعادلات  = ݔ٢ و ٣ + ݕ = ݔ٢ و ٠ + ݕ٣ − ١ = باشند. در اين حالت شيب معادله خط در دستگاه مختصات دكارتي مي ٠

݉خط برابر  =  − ௫ ضريب
௬ضريب = − ௔

௕  ها برابر عرض از مبدأ آن و− ௖
௕ .است  

  
  

 

 

 

−٣       ١ 
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݊ܽݐبسازد، آنگاه  ߙها زاويه  ݔاگر خطي با جهت مثبت محور نكته:    برابر شيب آن خط است. به عنوان مثال اگر خط با ߙ

݊ܽݐآن خط برابر  ݉بسازد،  ° ٤٥ها زاويه   ݔمحور   ٤٥ ° =  است. ١
  

  
 

,ܽ)ها باشد، شيب آن برابر صفر است و اگر خط از نقطه  ݔاگر خطي موازي محور نكته:  ݕبگذرد، معادله آن به صورت  (ܾ = ܾ 
  .است

 
 
 
 

,ܽ)شود و اگر خط از نقطه ها باشد شيب براي آن تعريف نمي ݕاگر خطي موازي محور  نكته:   بگذرد، معادله آن به صورت (ܾ
ݔ  =  .است ܽ

  
 
 

 سازد؟ها چه زاويه اي مي ݔگذرد، با جهت مثبت محور مي (٣,٠) و(٠,٣)خطي كه از نقاط مثال) 
٤٥) ٤   °٣٠) ٣   °٦٠) ٢      ° ١٣٥) ١ ° 

݉ = ٠ − ٣
٣ − ٠ = −١ → ߙ = ١٣٥ ° 

−خطي به شيب مثال)  ٤
  گذرد. معادله آن چگونه است؟مي (١,٢)، از نقطه  ٣

ݕ − ٠ݕ = ݔ)݉ − (٠ݔ → ݕ − ٢ = − ٤
٣ ݔ) − ١) ×٣→ ݕ٣  − ٦ = ݔ٣− + ٤ → ݕ٣ + ݔ٤ = ١٠ 

  كنيم.دهيم و طول و عرض نقطه برخورد را پيدا ميها را در دستگاه قرار ميبراي پيدا كردن محل برخورد دو خط، معادله آننكته: 
  (هدف حل دستگاه دو معادله دو مجهول)
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,١)خطي كه از دو نقطه مثال)  ݔگذرد خط مي (٢,٢) و(٢− + ݕ =   كند؟را در كدام نقطه قطع مي ١

݉ = ٢ + ٢
٢ − ١ = ٤ → ݕ − ٢ = ݔ)٤ − ٢) → ݕ = ݔ٤ − ٦ 

ቄ ݕ = ݔ٤ − ݕ٦ = ݔ− + ١
ሱۛكم              ۛۛ ሮۛ ٠ = ݔ٥ − ٧ → ݔ = ٧

٥ → ݕ = ١ − ٧
٥ = − ٢

٥ → ൬٧
٥  , − ٢

٥൰ ⇠  جواب
ݕساز ناحيه اول و سوم معادله نيمنكته:  = ݕساز ناحيه دوم و چهارم و معادله نيم ݔ =   .است ݔ−

  
  امت (يك خط راست) نكته: شرط قرار گرفتن سه نقطه روي يك استق

݉஺஻ = ݉஺஼ → ஻ݕ − ஺ݕ
஻ݔ − ஺ݔ

= ஼ݕ − ஺ݕ
஼ݔ − ஺ݔ

                                                        
                  

 
 

:ܥاگر سه نقطه مثال)  (݇, :ܤ و (٢ (٠, :ܣ و (݇   چقدر است؟ ݇شند، روي يك خط قرار داشته با (١,٠−)

݉஺஻ = ݉஺஼ → ٠ − ݇
−١ − ٠ = ٠ − ٢

−١ − ݇ → ݇ + ݇٢ = ٢ → ݇٢ + ݇ − ٢ = ٠ → ൝݇ = ق ق      ١
݇ =  ق ق   ٢−

  
,ܽ)است،  ܾو عرض از مبدأ آن  ܽمعادله خطي كه طول از مبدأ آن نكته:  ܾ ് ௫به صورت  (٠

௔ + ௬
௕ =   است. ١

  باشد.  ٢−و طول از مبدأ آن  ٥ض از مبدأ آن معادله خطي را بنويسيد كه عرمثال) 
ݔ

−٢ + ݕ
٥ = ١ ×١٠ሱሮ ݕ٢ − ݔ٥ = ١٠ 

  
ݕ)اگر معادله خط را به ما بدهند براي يافتن طول از مبدأ، نكته:  = ݔ)و براي يافتن عرض از مبدأ  (٠ =   را در معادله (٠

  دهيم.قرار مي 
   شرط متقاوب (همرس) بودن سه خط:

ها گوييم آن سه خط متقارب هستند. براي بررسي متقارب بودن سه خط، نقطه تلاقي دوتا از آنبور كنند مياگر سه خط از يك نقطه ع
  هستند. دهيم، اگر صدق كند سه خط متقاربكنيم و در معادله خط سوم قرار ميرا پيدا مي
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ݔ݉سه خط مثال)  + ݕ٧ = ݔ٢ و ٥ + ݕ٣ + ١ = ݔ و٠ + ݕ + ١ =   را بيابيد. ݉متقارب هستند.  ٠

ቄݔ + ݕ + ١ = ݔ٢    ٠ + ݕ٣ + ١ = ٠
ሱۛحل دستگاه ۛۛ ሮ ݔ  = ݕ و ٢− = ١ ሱۛمحل تلاقي دو خط (٢,١ି)← صدق در خط سوم ۛۛ ۛۛ ۛۛ ۛۛ ۛۛ ۛۛ ۛۛ ۛۛ ۛۛ ۛۛ ۛሮ  ݉(−٢) + (١)٧ = ٥ → ݉ = ١ 

  
ݕشود (مثلاً به صورت گاهي معادله خط به صورت پارامتري داده مينكته:  = ݔ݉ + ٣݉ + ) چنين معادلاتي را دسته خطوط ٢

دهيم و دو خط حاصل را باهم تلاقي دو مقدار دلخواه مي ݉ت يك دسته خطوط، به پارامتر ناميم. براي پيدا كردن نقطه ثابمي
  دهيم.مي

݇)تمام خطوط به معادله مثال)  + ݔ(٢ + (٢݇ − ݕ(١ + ٣ − ݇ = گذرد . از نقطه ثابتي مي ݇به ازاي تمام مقادير  ٠
  مختصات نقطه ثابت را بيابيد.

݇ = −٢ → ݕ٥− + ٥ = ٠ → ݕ = ١ 
݇ = ٠ → ݔ٢ − ݕ + ٣ = ٠ ௬ୀ١ሱۛሮ ݔ٢  − ١ + ٣ = ٠ → ݔ = −١ 
→   نقطه ثابت (١,١−)

  
  وضعيت نسبي دوخط:

  دوخط در صفحه يا متقاطع اند يا موازي يا منطبق. (عمود بودن حالت خاصي از تقاطع است)
  معادلات خط به صورت گسترده باشند -٢معادلات خط به صورت بسته باشند    - ١كنيم: در دو حالت بررسي مي

ݕ൜ (٢دوخط  = ݔ݉ + ݄   
ݕ = ݉ᇱݔ + ݄ᇱ (١   يا   ൜ܽݔ + ݕܾ + ܿ = ٠    

ܽᇱݔ + ܾᇱݕ + ܿᇱ =   مفروض اند. به جدول زير دقت كنيد. ٠
    حالت باز  حالت بسته  
  

  حالت
  

ݕ = ݔ݉ + ݕ   ݄ = ݉ᇱݔ + ݄ᇱ   
  حالت

  
ݔܽ + ݕܾ + ܿ = ٠    ܽᇱݔ + ܾᇱݕ + ܿᇱ = ٠ 

݉  دوخط منطبق = ݉ᇱو ݄ = ݄ᇱ 
  

ܽ  دوخط منطبق
ܽᇱ = ܾ

ܾᇱ = ܿ
ܿᇱ 

݉  دو خط موازي = ݉ᇱو ݄ ് ݄ᇱ 
  

ܽ  دو خط موازي
ܽᇱ = ܾ

ܾᇱ ് ܿ
ܿᇱ 

݉  دو خط متقاطع ് ݉ᇱ   دو خط متقاطع  ܽ
ܽᇱ ് ܾ

ܾᇱ 
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  چند نكته:

كنند و براي پيدا كردن محل تلاقي دو خط دستگاه اگر دو خط متقاطع باشند يكديگر را در يك نقطه قطع مي - ١
൜ܽݔ + ݕܾ + ܿ = ٠    
ܽᇱݔ + ܾᇱݕ + ܿᇱ =   كنيم.را حل مي ٠

  كنيم:ها از رابطه زير استفاده مي(زاويه حاده) بين آن ߠباشند، متقاطع باشند، براي محاسبه  ᇱ݉ و݉اگر دو خط با شيب هاي  -٢
݊ܽݐ ߠ = ฬ ݉ − ݉ᇱ

١ + ݉݉ᇱฬ 
  

ᇱܽܽحالت خاص از متقاطع بودن: اگر نكته:  + ܾܾᇱ = ᇱ݉݉  يا ٠ =   باشد، دو خط برهم عمود هستند. ١−
  

ݔ٣و موازي با خط  (١,٤)خط گذرنده از نقطه مثال)  − ݕ٢ + ١ =   را بيابيد. ٠
ݔ٣ − ݕ٢ + ١ = ٠ → ݉ = −٣

−٢ = ٣
٢ = شيب خط جديد → ݕ − ٤ = ٣

٢ ݔ) − ١) → ݕ٢ − ٨ = ݔ٣ − ٣ 
→ ݔ٣ − ݕ٢ − ٥ = ٠ 

  
ݕگذشته و برخط  (١,٢−)معادله خطي را بنويسيد كه از نقطه مثال)  = ٢

٣ ݔ −   عمود باشد. ١
݉ = ٢

٣ → ݉١ = − ٣
٢ → ݕ − ٢ = − ٣

٢ ݔ) + ١) ×٢→ ݕ٢ − ٤ = ݔ٣− − ٣ → ݕ٢ + ݔ٣ = ١ 
  

ݔ൜ܽتحليل دستگاه دو معادله دو مجهول به صورت  + ݕܾ + ܿ = ٠    
ܽᇱݔ + ܾᇱݕ + ܿᇱ = ٠ :  

௔اگر ) ١حالت
௔ᇲ = ௕

௕ᇲ = ௖
௖ᇲ   شمار جواب دارد.باشد، دو خط برهم منطبق اند و دستگاه بي  

௔اگر ) ٢حالت
௔ᇲ = ௕

௕ᇲ ് ௖
௖ᇲ   .باشد، دو خط باهم موازي اند و دستگاه فاقد جواب است  

௔اگر ) ٣حالت
௔ᇲ ് ௕

௕ᇲ   قاطع اند و دستگاه جواب منحصر به فرد دارد.باشد، دو خط مت  
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ݔ൜دستگاه  ݉به ازاي كدام مقدار مثال)  + ݕ݉ ݔ٢             ٥ + (݉ + ݕ(٣ =   فاقد جواب است؟  ٣

١
٢ = ݉

݉ + ٣ ് ٥
٣ → ݉ + ٣ = ٢݉ → ݉ = ٣ 

  
  نقطه

:ܤفاصله دو نقطه هم:  فاصله دو نقطه از ,٢ݔ) :ܣ و (٢ݕ ,١ݔ)   از هم برابر است با: (١ݕ
ܤܣ = ඥ(٢ݔ − ٢(١ݔ + ٢ݕ) − ٢(١ݕ = ටቀاختلاف طول هاቁ٢ + ቀاختلاف عرض هاቁ٢ 

,١ݔ)اگر نقاط به صورت نكته:  ,٢ݔ) و(١ݕ ܤܣباشد، آنگاه براي محاسبه فاصله:  (١ݕ = ٢ݔ| −   |١ݔ
,١ݔ)اگر نقاط به صورت نكته:  ,١ݔ) و(١ݕ ܤܣباشد، آنگاه براي محاسبه فاصله:  (٢ݕ = ٢ݕ| −  |١ݕ
,ݔ)ܣفاصله نقطه نكته:  ܣܱتا مبدأ برابر است با:  (ݕ ඥ٢ݔ +  ٢ݕ

  
  را بيابيد. (٨,٦)ܣ و (٤,٣)ܤفاصله بين دو نقطه مثال) 

ܤܣ = ඥ(٨ − ٢(٤ + (٦ − ٢(٣ = √١٦ + ٩ = √٢٥ = ٥ 
  

  تا مبدأ را بيابيد. (٦,٨−)ܣه فاصله نقطمثال) 
ܣܱ = √٣٦ + ٦٤ = √١٠٠ = ١٠ 

  
  را بيابيد. (٣,١١) و (٣,٧)فاصله دو نقطه مثال) 

ܤܣ = |١١ − ٧| = ٤ 
  

,٣)ܣاگر نقاط مثال)    دو رأس متقابل يك مربع باشند، مساحت مربع را بيابيد.                                        (٠,٤)ܤ و (٢−
ܤܣ = ݀ = ඥ(٣ − ٢(٠ + (−٢ − ٢(٤ = √٩ + ٣٦ = √٤٥                

مساحت = ٢ضلع = ٢قطر
٢ = ٤٥

٢                                                                    
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  نقطه وسط پاره خط : 

ܯܣ       =                                                       ܤܯ 
ܯ ቀ௫ಲା௫ಳ

٢ , ௬ಲା௬ಳ
٢ ቁ                                                                                      

                
  

  مفروض است. (٢,١)ܣ و (٣,٤)ܤ و (٥,٠)ܿمثلثي با رئوس مثال) 
  الف) مثلث را رسم كنيد.

  را بيابيد. (ܯ) ܥܤب) مختصات نقطه وسط 
 را بيابيد. ܯܣميانه  ج) طول

  را بيابيد. ܯܣد) معادله ميانه 
 (الف

  
ܯ (ب = ܤ + ܥ

٢ = ൬ݔ஻ + ௖٢ݔ , ஻ݕ + ௖٢ݕ ൰ = ൬٣ + ٥
٢ , ٤ + ٠

٢ ൰ = (٤,٢) 
ܣ (ج = ܯ و (٢,١) = (٤,٢) → ܯܣ = ඥ(٤ − ٢(٢ + (٢ − ٢(١ = √٥ 

  نويسيم.معادله را مي ܣ يا ܯكنيم و سپس با نقطه سبه ميرا محا ܯو  Aابتدا شيب در نقطه  AMبراي نوشتن خط ميانه خط 
݉ (د = ٢ݕ − ١ݕ

٢ݔ − ١ݔ = ٢ − ١
٤ − ٢ = ١

٢ → ݕ − ١ = ١
٢ ݔ) − ٢) ×٢→ ݕ٢ =  ݔ

  
,٢)ܣاگر دو سر قطر دايره اي مثال)    باشد، مركز اين دايره تا مبدأ چقدر فاصله دارد؟  (٤,٧)ܤ و (١−

ܹ مركز دايره = ܣ + ܤ
٢ = ൬٤ + ٢

٢ , ٧ − ١
٢ ൰ = (٣,٣) 

ܱܹ = ඥ٣٢ + ٣٢ = √١٨ = ٢√٣ 
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௖ݔ)ܥناميم. اگر محل تلاقي سه ميانه مثلث را مركز ثقل مثلث مينكته:  , ஻ݔ)ܤ و (௖ݕ , ,஺ݔ)ܣ و (஻ݕ  Gسه رأس مثلث و  (஺ݕ

  مركز ثقل آن باشد آنگاه:
ܩ = ܣ + ܤ + ܥ

٣ = ൬ݔ஺ + ஻ݔ + ௖٣ݔ , ஺ݕ + ஻ݕ + ௖٣ݕ ൰ 
  

  چند نكته در مورد  قرينه يك نقطه نسبت به نقطه ديگر:
 ܣقرينه نقطه  ᇱܣبرسيم، آنگاه نقطه  ᇱܣوصل كنيم و به همان اندازه امتداد دهيم تا به نقطه  ܯرا به نقطه  ܣاگر نقطه تعريف: 

  است. ܯنسبت به نقطه 
  
 قرار دارد. ᇱܣܣخط وسط پاره ܯباشد آنگاه  ܯنسبت به نقطه  ܣقرينه نقطه  ᇱܣاگر  - ١

ܯ = ܣ) + (ᇱܣ
٢ → ᇱܣ = ܯ٢ −  ܣ

,ܽ)ܣقرينه نقطه  -٢ ,ܽ−)ᇱܣنقطه نسبت به مبدأ محور مختصات  (ܾ  ᇱܣܣخط مبدأ مختصات وسط پاره ܱاست زيرا نقطه  (ܾ−
  است.

  
  كدام است؟ (٢,١)ܯنسبت به نقطه  (٢,٣)ܣ قرينه نقطهمثال) 

ܯ = ܣ) + (ᇱܣ
٢ → ᇱܣ = ܯ٢ − ܣ → (٤,٢) − (٢,٣) = (٢, −١) 

 
,٥)قرينه نقطه مثال)  ᇱܣنسبت به مبدأ كدام است؟         (٢− = (−٥,٢) 

  
الاضلاع هستند) قطرهايش  يك متوازي الاضلاع باشد، (مربع، مستطيل و لوزي حالاتي خاص از متوازي ܦܥܤܣاگر چهارضلعي نكته: 

  كنند.يكديگر را نصف مي
               

ܯ              = ஺ା஼
٢ = ஻ା஽

٢ 
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,٢)ܥاگر مثال)    باشند، مختصات رأس چهارم را بيابيد. ܦܥܤܣرأس هاي متوازي الاضلاع  (١,٢)ܣ و (٢,٠)ܤ و (٣−

ܣ + ܥ
٢ = ܤ + ܦ

٢ → ܣ + ܥ = ܤ + ܦ → (١,٢) + (٢, −٣) = (٢,٠) + ܦ → 
ܦ = (١,٢) + (٢, −٣) − (٢,٠) = (١, −١) 

  
عمود است براي نوشتن آن  ܤܣخط گذرد و بر پارهمي ܤܣخط خطي است كه از وسط پاره ܤܣخط عمودمنصف پاره عمودمنصف:

كنيم. حال را محاسبه كرده و عكس و قرينه مي ܤܣخط كنيم وسپس شيب پاره) را مشخص ميܤܣ(وسط  ܯابتدا مختصات نقطه 
  نويسيم.داشتن شيب و يك نقطه معادله خط عمودمنصف را مي با

  يكسان است. ܤ وܣانتخاب شود، فاصله آن نقطه از  ܤܣخط هر نقطه روي خط عمود منصف پاره نكته:
  

  را بيابيد. (٣,٤)ܣ و (١,٢−)ܤخط معادله عمودمنصف پارهمثال) 
ܯ = ൬−١ + ٣

٢ , ٢ + ٤
٢ ൰ = (١,٣) 

݉஺஻ = ٤ − ٢
٣ + ١ = ٢

٤ = ١
٢ → ݉ = −٢ → ݕ − ٣ = ݔ)٢− − ١) → ݕ = ݔ٢− + ٥ 

  
,٣)ܣقرينه نقطه مثال)  :ܮرا نسبت به خط  (٥− ݔ٢ − ݕ٤ =   بيابيد. ٦

  نويسيم.عمود است را مي ܮگذشته و بر خط  ܣابتدا معادله خطي كه از 
                   

 
݉௅ = −٢

−٤ = ١
٢ → ݉௅ᇲ = −٢ → ݕ + ٥ = ݔ)٢− − ٣) → ݕ = ݔ٢− + ١ 

ቄݔ٢ − ݕ٤ = ݕ ٣ = ݔ٢− + ١ → ݔ٢ − ݔ٢−)٤ + ١) = ٦ → ݔ١٠ = ١٠ → ݔ = ݕ  و  ١ = −١ 
,١)ܯ −١) → ᇱܣ = ܯ٢ − ܣ → (٢, −٢) − (٣, −٥) = (−١,٣) 

  
  
  
  
  

 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



  hasanpor_riazi@ تلگرام:             Hasanpour٦٣٦٤ اينستاگرام:       ٠٩٣٥٣٥٨٠٣٧٤مهندس حسن پور            ١٠
  خط:فاصله نقطه از 

            
                  ݀ = |௔௫٠ା௕௬٠ା௖|

√௔٢ା௕٢ 
 

,٢)فاصله نقطه مثال)  ݔ٣را از خط  (١− − ݕ٤ =   بيابيد.  ٢
ݔ٣ − ݕ٤ − ٢ = ٠ → ݀ = |(٢)٣ − (١−)٤ − ٢|

√٩ + ١٦ = ٨
٥ 

  
ݔܽفاصله مبدأ مختصات از خط نكته:  + ݕܾ + ܿ = ݀برابر است با:   ٠ = |௖|

√௔٢ା௕٢   
  

,٠ݔ)ܣفاصله نقطه نكته:  ݔاز خط  (٠ݕ = ݀برابر  ܽ = ٠ݔ| − ݕو از خط  |ܽ = ݀ برابر ܾ = ٠ݕ| − است. به عنوان مثال  |ܾ
ݔاز خط  (٥,٢)فاصله نقطه  = ݀برابر  ٢ = |٥ − ٢| = ݕاست و از خط  ٣ = ݀برابر  ٥ = |٢ − ٥| =   است. ٣

  
ݔ٣و يك ضلع آن روي خط  (٢,١−)مساحت مربعي كه يك رأس آن مثال)  + ݕ٤ =   قرار دارد را بيابيد. ١
:ܮ)كند پس روي خط قرار ندارد در خط صدق نمي (٢,١−)نقطه  ݔ٣ + ݕ٤ − ١ = ٠) 

فاصله نقطهܣ تا خط = ݀ = |(٢−)٣ + (١)٤ − ١|
√٩ + ١٦ = ٣

٥ → ݏ = ݀٢ = ٩
٢٥ 

 
  

  توان با فرمول زير مساحت آن را حساب كرد:مي ܥܤܣبا مشخص بودن مختصات سه رأس مثلث نكته عالي: 
ܵ = ١

٢ ஻ݕ)஺ݔ| − (஼ݕ + ஼ݕ)஻ݔ − (஺ݕ + ஺ݕ)஼ݔ −  |(஻ݕ
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  را بيابيد. (٣,٢−)ܣ و (٢,٠)ܤ و (١,٤)ܥبا رأس هاي  ܥܤܣمساحت مثلث مثال) 

ܵ = ١
٢ |−٠)٣ − ٤) + ٤)٢ − ٢) + ٢)١ − ٠)| = ١

٢ |١٢ + ٤ + ٢| = ٩ 
  

ݔ٣و مماس بر خط به معادله  (٢,٣+)ܱشعاع دايره به مركز مثال)  − ݕ٤ =   را بيابيد. ٤
                           ܴ = |٤ି(٣)٤ି(٢)٣|

√٩ା١٦ = ١٠
٥ = ٢ 

 
 

ݔܽبراي بدست آوردن فاصله دو خط موازي به معادلات  دو خط موازي:فاصله بين  + ݕܾ + ܿ = ݔܽ و ٠ + ܾ ᇱ = از  ٠
݀رابطه  = ห௖ି௖ᇲห

√௔٢ା௕كنيم.استفاده مي ٢  
     

ݔ٦فاصله دوخط مثال)  − ݕ٨ + ٥ = ݔ٣ و ٠ − ݕ٤ − ١ =   را بيابيد. ٠
ݔ٣     − ݕ٤ − ١ = ٠ ×٢→ ݔ٦ − ݕ٨ − ٢ = ٠ → ݀ = |ି٢ି٥|

√٣٦ା٦٤ = ٧
١٠ 

 
,٢−)ܤ و (٤,٢)ܥمثلث با سه رأس مثال)    مفروض است. (١,٤)ܣ و (٢−

  را محاسبه كنيد. ܪܤالف) معادله ارتفاع 
 را بيابيد. ܪܤب) طول ارتفاع 

  آوريم .ارتفاع را بدست ميشيب  ،ܪܤبراي نوشتن معادله ارتفاع الف) 
݉஺஼ = ٢ − ٤

٤ − ١ = − ٢
٣ → ݉஻ு = − ١

݉஺஼
= ٣

٢ 
,٢−)ܤ −٢) → ݕ + ٢ = ٣

٢ ݔ) + ٢) → ݕ٢ − ݔ٣ − ٢ = ٠ 
  حساب كنيم. ܥܣرا از خط  ܤبراي قسمت ب كافيست فاصله نقطه ب) 

݉஺஼ = − ٢
٣

஺(١,٤)ሱۛ ሮۛ ݕ − ٤ = − ٢
٣ ݔ) − ١) ×٣→ ݕ٣ − ١٢ = ݔ٢− + ٢ → ݕ٣ + ݔ٢ − ١٤ = ٠ 

ܪܤ = |(٢−)٣ + (٢−)٢ − ١٤|
√٩ + ٤ = ٢٤

√١٣ 
 
  

 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



  hasanpor_riazi@ تلگرام:             Hasanpour٦٣٦٤ اينستاگرام:       ٠٩٣٥٣٥٨٠٣٧٤مهندس حسن پور            ١٢
  :تست هاي مقدماتي

݉)اگر نقطه  - ١ + ١,٢݉ −   كدام است؟ ݉ساز ناحيه چهارم واقع باشد، حدود در ناحيه چهارم محورهاي مختصات و زير نيم (١
١−) ١ < ݉ < ٢    ٠ (݉ < ١

٣    ٢ (݉ < ١−) ٤      ٠ < ݉ < ١
٢ 

ቐ
ݔ > ٠ → ݉ + ١ > ٠ → ݉ > −١                                    
ݕ < ٠ → ٢݉ − ١ < ٠ → ݉ < ١

٢                                     
ݕ < ݔ− → ٢݉ − ١ < −݉ − ١ → ٣݉ < ٠ → ݉ < ٠ 

 

−١ < ݉ < ٠                                
  نكته: 

  
  
  
ݔمساحت متوازي الاضلاع محدود به خطوط  -٢ = ݕ و ٤ = ݔ +   ساز ناحيه اول برابر كدام گزينه است؟ها و نيم ݕو محور  ٣
١٥) ٤        ١٦) ٣        ١٢) ٢        ٨)١  

          
مساحت متوازي الاضلاع = طول قاعده × ارتفاع = ٣ × ٤ = ١٢ 

 
 
  
٢ݕمساحت ناحيه محدود به نمودار معادلات  - ٣ − ݕݔ = ݕ و ٠ = ݔ٢ +   كدام است؟ ٦
١٢) ٤        ٨) ٣        ٩) ٢        ٦) ١  

٢ݕ − ݕݔ = ٠ → ݕ)ݕ − (ݔ = ٠ → ቄݕ = ݕ٠ =  ݔ
ݕቄ قطع = ݕ         ݔ = ݔ٢ + ٦ → ݔ٢ + ٦ = ݔ → ݔ = −٦ → ݕ = −٦ 
مساحت = ١

٢ (٣)(٦) = ٩ 
  
  

 

 

ݕ = ݔ٢ + ݕ ٦ =  ݔ

 
< 
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ݔ٢معادله خطي كه از مبدأ مختصات و محل برخورد دو خط به معادله  -٤ − ݕ٧ + ١٢ = ݔ٢ و ٠ + ݕ٣ + ٨ = گذرد، مي ٠

  كدام است؟
ݔ٢) ١ + ݕ٢٣ = ݔ٤) ٢    ٠ + ݕ١٩ = ݔ٤) ٣    ٠ + ݕ١٥ = ݔ٥) ٤    ٠ + ݕ١١ = ٠  
  

ቄ ݔ٢ + ݕ٣ + ٨ = ݔ٢ ٠ − ݕ٧ + ١٢ = ٠ → ݕ١٠ − ٤ = ٠ → ݕ = ٢
٥ → ݔ = − ٢٣

٥  
−ቀه خط گذرنده از معادل ٢٣

٥ , ٢
٥ቁ   : (٠,٠) و 

݉ =
٢٥ − ٠

− ٢٣٥ − ٠ = − ٢
٢٣ → ݕ − ٠ = − ٢

٢٣ ݔ) − ٠) → ݔ٢ + ݕ٢٣ = ٠ 

  
٦,٤ܽ)نقاط  ܽبه ازاي كدام مقادير  - ٥ + ,ܽ) و(١   )٨٥و مبدأ مختصات در يك راستا قرا دارند؟ (تجربي  (٣
و٢) ١ ٩

و ٢−) ٢        ٤ ٣
و٢−) ٣      ٤ − ٣

و٢) ٤      ٤ − ٩
٤  

٤ܽ + ١ − ٠
٦ − ٠ = ٣ − ٠

ܽ − ٠ → ٤ܽ٢ + ܽ − ١٨ = ٠ → ቊܽ = ٢    
ܽ = − ٩

٤ 
  
,٠) و (١,٠)گذرنده از نقاط  ١ܦها، خط  ݔمساحت محدود به محور  - ٦   كدام است؟ (٢,٣) و(٥,٠)گذرنده از نقاط  ٢ܦو خط  (١−
٨) ٤        ٤) ٣        ٢) ٢        ١) ١  

:١ܦ ,٠) و(١,٠) −١) → ݉ = ١ → ݕ − ٠ = ݔ)١ − ١) → ݕ = ݔ − ١ 
:٢ܦ (٥,٠) و(٢,٣) → ݉ = −١ → ݕ − ٣ = ݔ)١− − ٢) → ݕ = ݔ− + ٥                                                              
١ܦ = ٢ܦ → ݔ − ١ = ݔ− + ٥ →→ ݔ = ٣ → ݕ = ٢ → ܵ = ١

٢ (٤)(٢) = ٤                
  

 
 
 
 
 
 

 

      ١ܦ
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مساحت مثلث  ݉كند. به ازاي كدام قطع مي ܤ و ܣصات را در هاي مختگذشته و محور (١,٢)از نقطه  ݉خطي با ضريب زاويه  -٧

  است؟ ٤برابر  ܤܣܱ
٣) ٤        ٣−) ٣        ٢−) ٢        ٢) ١  

ݕ                 − ٢ = ݔ)݉ − ١) → ݕ = ݔ݉ + ٢ − ݉௫ୀ٠ሱۛሮ ݕ = ٢ − ݉ → 
௬ୀ٠ሱۛሮ ݔ݉ + ٢ − ݉ = ٠ → ݔ = ݉ − ٢

݉  
ܵை஺஻ = ١

٢ |٢ − ݉| × ฬ݉ − ٢
݉ ฬ = ٤ → |݉ − ٢|٢ = ٨|݉| ሱۛجايگذاري گزينه ها ۛۛ ۛۛ ۛۛ ሮ ݉ = −٢ 

 
  بگذرد كدام نقطه روي آن خط قرار دارد؟ (١,٢)اگر طول از مبدأ خطي سه برابر عرض از مبدأ آن باشد و خط از نقطه  -٨
٢)) ٤   (١,٢)) ٣      (١,٢−)) ٢      (٠,٥)) ١, −١) 

ݔ
ܽ + ݕ

ܾ = ١ ௔ୀ٣௕ሱۛ ሮۛ ݔ
٣ܾ = ݕ

ܾ = ١ ሱۛصدق در(١,٢) ۛۛ ۛۛ ሮ ١
٣ܾ + ٢

ܾ = ١ ×٣௕ሱሮ ١ + ٦ = ٣ܾ → ܾ = ٧
٣ 

ሱۛ قرار در معادله خط ۛۛ ۛۛ ۛۛ ሮ ݔ
٣ ቀ٧٣ቁ + ٧٣ݕ

= ١ → ݔ
٧ + ݕ٣

٧ = ١ ×٧→ ݔ + ݕ٣ = ٧ →     در گزينه ٣ صدق مي كند
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  هاي  اوضاع نسبي دو خط:تست

ݔ٢ساز ربع چهارم باشد و خط به معادله معادله خطي كه موازي نيم - ١ − ݕ =   ع كند كدام است؟را در نقطه اي به طول يك قط ٥
ݔ) ١ + ݕ = ݔ) ٢    ٢ + ݕ = ݔ) ٣   ١− + ݕ = ݔ) ٤    ١ + ݕ = −٢ 

ݔ = ١ ሱۛقرار در خط ۛۛ ሮ (١)٢ − ݕ = ٥ → ݕ = −٣ → ,١)ܣ −٣) 
ݕ)ساز ناحيه چهارم شيب نيم =   است كه برابر شيب خط مذكور است. ١−برابر  (ݔ−

ݕ − (−٣) = ݔ)١− − ١) → ݕ = ݔ− − ٢ → ݕ + ݔ = −٢ 
  
ݔܽدو خط  ܽبه ازاي كدام مقدار  -٢ + (ܽ + ݕ(١ = ݔ٢ و ٣− + (ܽ + ݕ(٣ = ٥ +   معادلات دو ضلع متقابل يك  ܽ

  متوازي الاضلاع هستند؟
٢) ٤        ١−) ٣       ٢−) ٢        ١) ١  

  بايد دو خط فوق موازي باشند:
݉١ = ݉٢ → − ١

ܽ + ١ = − ٢
ܽ + ٣ → ܽ٢ + ٣ܽ = ٢ܽ + ٢ → ܽ٢ + ܽ − ٢ = ٠ → ܽ = ܽ و ١ = −٢ 

ܽبه ازاي  = ܽدوخط موازي و به ازاي  ١ = ܽشوند پس دو خط منطبق مي ٢− =   جواب است. ١
  
,٤)عرض از مبدأ خط گذرنده از نقطه  - ٣   كدام است؟ (٢,٦) و(١,٢−)بر خط گذرنده از نقطه  دو عمو (٢−
١−) ٤        ٠) ٣        ٢) ٢        ١) ١  

(١,٢−) و (٢,٦) → ݉ = ٦ − ٢
٢ + ١ = ٤

٣ → ݉ᇱ = − ٣
٤   , ,٤)ܣ −٢)  

:معادله خط ݕ + ٢ = − ٣
٤ ݔ) − ٤) ௫ୀ٠ሱۛሮ ݕ = ١ 

  
 
 
 
 
 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



  hasanpor_riazi@ تلگرام:             Hasanpour٦٣٦٤ اينستاگرام:       ٠٩٣٥٣٥٨٠٣٧٤مهندس حسن پور            ١٦
ݔ٣عرض از مبدأ خطي كه از محل تلاقي خطوط  -٤ + ݕ٥ = ݔ و ٠ + ݕ٢ = ساز ناحيه اول و سوم عمود است گذشته و بر نيم ١

  كدام است؟
١−) ٤        ٥) ٣        ٢−) ٢         ٤) ١  

ቄ ݔ + ݕ٢ = ݔ١٣ + ݕ٥ = ٠ → ݔ = ݕ و ٥− = ٣ → (−٥,٣) 
  است. ١−مذكور پس شيب خط   است ١ساز ناحيه اول و سوم برابر شيب نيم

 ݉ = (٥,٣−)ܣ و ١− → ݕ − ٣ = ݔ)١− + ٥) ௫ୀ٠ሱۛሮ ݕ =   عرض از مبدأ ٢−
   

١)دو خط  - ٥ + ݕ(٣݉ = ٧ − ݉) و ݔ٣݉ + ݔ(١ + ݕ݉ =   كدام است؟ ݉بر هم عموداند.  ٣−
٣) ١

٢        ٢ (− ٣
٢) ٣        ٢

٤        ٣ (− ٢
٣  

൞(݉ + ݔ(١ + ݕ݉ = ٣ → ݉١ = − ݉ + ١
݉

ݔ٣݉ + (١ + ݕ(٣݉ = ٧ → ݉٢ = ٣݉
١ + ٣݉

→ ݉١݉٢ = −١ → ൬− ݉ + ١
݉ ൰ ൬ ٣݉

١ + ٣݉൰ = −١ 

→ ٣݉ + ٣
١ + ٣݉ = −١ → ٣݉ + ٣ = −١ − ٣ → ٦݉ = −٤ → ݉ = − ٢

٣ 
:ܥܤسه ضلع مثلثي به معادلات  - ٦ ݕ٢ + ݔ٣ = :ܥܣ و ٦ ݕ − ݔ٢ = :ܤܣ و ٥ ݕ٢ − ݔ =  ܪܣمفروض اند. معادله ارتفاع  ٣

  )٨٩ خارج كدام است؟ (تجربي از مثلث مفروض
ݕ٦) ١ − ݔ٤ = ݕ٩) ٢  ١٥ − ݔ٦ = ݕ٣) ٣  ١٧ − ݔ٢ = ݕ٣) ٤  ٧ + ݔ٢ = ٩ 

  دهيمرا قطع مي ܥܣ و ܤܣخطوط  ܣبراي پيدا كردن 
ቄݕ٢ − ݔ = ݕ٣ − ݔ٢ = ٥ → ݔ = − ٧

٣ ݕ و  = ١
٣ → ܣ ൬− ٧

٣ , ١
٣൰ 

݉஺ு = − ١
݉஻஼

= − ١
− ٣٢

= ٢
٣ → ݕ − ١

٣ = ٢
٣ ൬ݔ + ٧

٣൰ ×٣→ ݕ٩ − ݔ٦ = ١٧ 
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݇)  يك خط از دسته خطوط به معادله -٧ + ݕ(١ + ݔ٢݇ − ݇ + ١ = ,٢)ܣ و (٨,٣)ܤ بر خط گذرنده از دو نقطه  ٠ −١) 

  عمود است. معادله آن خط كدام است؟
ݕ٢) ١ + ݔ٣ = ݕ٢) ٢  ٤ + ݔ٣ = ݕ٢) ٣  ١ − ݔ٣ = ݕ٢) ٤  ٥− − ݔ٢ = −٥ 

݉஺஻ = ٣ + ١
٨ − ٢ = ٤

٦ = ٢
٣ ݉ شيب خط                      = − ٢݇

݇ + ١           
݉஺஻ × ݉ = −١ → ൬٢

٣൰ ൬− ٢݇
݇ + ١൰ = −١ → ٤݇ = ٣݇ + ٣ → ݇ = ٣ ሱۛقرار در معادله خط ۛۛ ۛۛ ۛሮ ݕ٤ + ݔ٦ − ٢ = ٠ 

ൊ٢ሱሮ ݕ٢ + ݔ٣ = ١ 
  

,݉)ܤ و (٤,١)ܥبا رئوس  ܥܤܣمثلث  -٨ ٢݉ +   قائم است. مساحت اين مثلث كدام است؟ ܣدر رأس  (١,٢)ܣ و (١
١٠√) ٤   ١٠√٢) ٣        ٠١) ٢        ٥) ١ 

݉஺஻ = ٢݉ + ١ − ٢
݉ − ١ = ٢݉ − ١

݉ − ١                       ݉஺஼ = ١ − ٢
٤ − ١ = − ١

٣ 
݉஺஻ × ݉஺஼ = −١ → ٢݉ − ١

݉ − ١ × ൬− ١
٣൰ = −١ → ٢݉ − ١ = ٣݉ − ٣ → ݉ = ٢ 

ቐ
(١,٢)ܣ
(٢,٥)ܤ
(٤,١)ܥ

→  ቊܤܣ = ඥ(٢ − ٢(١ + (٥ − ٢(٢ = √١٠
ܥܣ = ඥ(٤ − ٢(١ + (١ − ٢(٢ = √١٠ → ܵ = ١

٢ ܤܣ × ܥܣ = ١
٢ √١٠ × √١٠ = ٥ 

 
ݔمعادله سه ضلع يك مثلث  -٩ = ݕ و ١ = ݔ  و ݔ٢ + ݕ = است. معادله خطي كه كوچكترين ارتفاع اين مثلث برآن قرار دارد  ١

  كدام است؟
ݕ) ١ = ٢

ݔ) ٢   ٣ = ٢
ݕ) ٣   ٣ + ݔ = ٢

ݕ) ٤   ٣ + ݔ = ١
٣  

  كه بر بزرگترين ضلع آن فرود آيد.كوچكترين ارتفاع مثلث خطي است 
ቄݔ = ݕ   ١ = ݔ٢

ሱሮقطع :ܣ  (١,٢) 
ቄݔ = ݔ        ١ + ݕ = ١

ሱሮقطع :ܤ (١,٠) 
ቄݔ + ݕ = ݕ١ = →      ݔ٢ ݔ = ١

٣ → ܥ ൬١
٣ , ٢

٣൰ 
ݕكوچكترين ارتفاع روي  = ٢

  قرار دارد. ٣
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  خط:هاي فاصله دو نقطه ، وسط دو نقطه ، عمودمنصف پارهتست

,٣ )ܤاگر نقاط  - ١ ,٢)ܣ  و (٣−   دو رأس مجاور يك مربع باشند، مساحت مربع كدام است؟ (١−
٨) ٤        ١٥) ٣        ٠١) ٢        ٥) ١  

طول ضلع مربع = ܤܣ = ඥ(٣ − ٢(٢ + (−٣ + ٢(١ = √٥ → مساحت = √٥٢ = ٥ 
  
  م است؟سه رأس يك مستطيل اند . مساحت مستطيل كدا  (٣,٣)ܣ و (١,١−)ܤ و (٠,٠)ܱنقاط  -٢
٩) ٤        ١٢) ٣        ٦) ٢        ٣) ١ 

ܣܱ = √٩ + ٩ = ܤܱ    و   ٢√٣ = √٢ → ܵ = ܣܱ × ܤܱ = ٦ 
   

  چگونه است؟ (١,٢)ܣ و (٢,٥)ܤ و (٤,١)ܥبا رئوس  ܥܤܣمثلث  - ٣
  ) قائم الزاويه٤) قائم الزاويه متساوي الساقين      ٣    ) متساوي الساقين ٢    ) متساوي الاضلاع١

ቐ
ܤܣ = √١ + ٩ = √١٠
ܥܣ = √٩ + ١ = √١٠

ܥܤ = √٤ + ١٦ = √٢٠
→ ቄ٢ܤܣ + ٢ܥܣ = ٢ܥܤ

ܥܣ =  مثلث قائم الزاويه متساوي الساقين →                ܤܣ
  
  دو سر قطر يك دايره هستند. مساحت اين دايره كدام است؟  (٢,٣)ܣ و (١,٦−)ܤنقاط  -٤
 ߨ٤/٥) ٤    ߨ٣) ٣    ߨ٤) ٢   ߨ٤/٥) ١

ܤܣ = √٩ + ٩ = ٢√٣ → ܴ = شعاع = ܤܣ
٢ = ٢√٣

٢  
ܵ = ٢ܴߨ = ߨ ٩

٢ =   ߨ٤/٥
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,١)كدام يك از نقاط زير روي دايره به مركز  - ٥   ؟قرار دارد (٥,١)و گذرنده از نقطه  (٢−
١−)) ١, +(٣,٢−)) ٤   (١,٤−)) ٣       (٠.٢)) ٢      (١  

,١)ܱ و (٥,١)ܯنقطه    مفروض اند. (٢−
ܯܱ = ܴ = ඥ(٥ − ٢(١ + (١ + ٢(٢ = ٥ 

  شد پاسخ صحيح است ٥هركدام برابر  كنيم.محاسبه مي ܱحال فاصله تك تك گزينه ها را با نقطه 
ܣܱ (١ = ඥ(١ + ٢(١ + (−٢ − ٢(١ = √١٣ 
ܤܱ (٢ = ඥ(١ − ٢(٠ + (−٢ − ٢(٢ = √١٧ 
ܥܱ (٣ = ඥ(١ + ٢(١ + (−٢ − ٢(٤ = √٤٠ 
ܦܱ (٤ = ඥ(−٢ − ٢(١ + (٢ + ٤(٢ = ٥ 

  
ݔ٣خطوط  - ٦ − ݕ٢ = ݔ و ١− + ݕ = دايره كدام گذرد. شعاع مي (٣,٤−)ܣمعادله دو قطر يك دايره هستند كه از نقطه  ٣

  است؟
٥√) ٣    ٥√٢) ٢    ٥√) ١

١٠√) ٤    ٢ 
  تلاقي قطرها همان مركز است محل

ቄݔ٣ − ݕ٢ = ݔ١− + ݕ = ٣      
ሱۛحل دستگاه ۛۛ ሮ ݔ = ݕ  و  ١ = ٢ → ܱ(١,٢) 

ܣܱ = ܴ = ඥ(−٣ − ٢(١ + (٤ − ٢(٢ = √١٦ + ٤ = ٥√٢ 
  
و    ٤٥ و ٣٧به ترتيب  ܣكيلومتر و طول و عرض جغرافيايي شهر  ١١٠طول و عرض جغرافيايي  هر درجه اگر مسافت فيزيكي -٧

  چند كيلومتر است؟  ܣ و ܤباشد فاصله دو شهر   ° ٣٧ و ° ٣١به ترتيب  ܤطول و عرض جغرافيايي شهر 
٠٧٧) ٤        ٠٨٨) ٣      ٠٠١١) ٢        ٠٩٩) ١  

ݔ∆                          (٤٥,٣٧) موقعيت شهر ܣ = ٢ݔ − ١ݔ = ٤٥ − ٣٧ = ٨ ×١١٠٠ሱۛ ሮۛ ∆ݔ = ٨٨٠ ݇݉ 
ݕ∆                          (٣٧,٣١) موقعيت شهر ܤ = ٢ݕ − ١ݕ = ٣٧ − ٣١ = ١١٠٠× ٦ሱۛ ሮۛ ݕ∆  = ٦٦٠ ݇݉ 
فاصله دو شهر ܣ و ܤ = ܤܣ = ඥ∆٢ݔ + ٢ݕ∆ = ඥ(٨ × ٢(١١٠ + (٦ × ٢(١١٠ = ඥ٦٤)١١٠٢ + ٣٦) 
= ඥ١١٠٢ × ١٠٢ = ١٠ × ١١٠ = ١١٠٠ ݇݉ 

 
www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



  hasanpor_riazi@ تلگرام:             Hasanpour٦٣٦٤ اينستاگرام:       ٠٩٣٥٣٥٨٠٣٧٤مهندس حسن پور            ٢٠
,٠)ܥنقاط  -٨ ,٤)ܣ و (١٠,٤)ܤ و (٢−   كدام است؟ ܯܤرئوس يك مثلث اند. طول ميانه   (٢−
٩) ٤        ٧) ٣        ١٥) ٢        ٠١) ١  

ܯ = ൬٤ + ٠
٢ , −٢ − ٢

٢ ൰ = (٢, −٢)            
ܯܤ = ඥ(١٠ − ٢(٢ + (٤ + ٢(٢ = ١٠   

  
  
,٠)ܥنقاط  -٩ ,٤)ܣ و (١٠,٤)ܤ و (٢−  كدام است؟ ܯܥرئوس يك مثلث اند. معادله خط ميانه   (٢−
ݔ٣) ١ + ݕ٧ = ݔ٣) ٢    ١٤ − ݕ٧ = ݔ٣) ٣  ٧ − ݕ٧ = ݔ٣) ٤    ١٤ + ݕ٧ = ٧ 

ܯ = ቆ١٠ + ٤
٢ , ٤ + (−٢)

٢ ቇ = (٧,١) 

݉஼ெ = −٢ − ١
٠ − ٧ = ٣

٧ 
:معادله ميانه ܯܥ ݕ + ٢ = ٣

٧ ݔ) − ٠) ×٧→ ݕ٧ + ١٤ = ݔ٣ → ݔ٣ − ݕ٧ = ١٤ 
  

,٣)ܤ و (٢,٠)ܥبا رئوس  ܥܤܣمثلث هاي ميانه -١٠ ,ܽ)در نقطه   (٤,٤)ܣ و (١− ٢ܽاند. متقاطع (ܾ +   كدام است؟ ܾ
٧) ٤        ٨) ٣        ١٣) ٢        ٠١) ١  

  محل برخورد ميانه هاي هر مثلث، مركز ثقل آن مثلث است
ܩ = ܣ + ܤ + ܥ

٣ → ܩ = ൬٢ + ٣ + ٤
٣ , ٠ − ١ + ٤

٣ ൰ = (٣,١) = (ܽ, ܾ) → ܽ٢ + ܾ = ١٠ 
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,٢)ܣ و (٦,٢−)ܤهاي دايره نقاط دو انتهاي يكي از قطر -١١   است. كدام يك از نقاط زير روي اين دايره قرار دارد؟ (٤−
٣)) ٣      (٤,٠)) ٢      (٣,١)) ١, −(٢,١))٤       (١  

ܱ مركز = ൬−٦ + ٢
٢ , ٢ − ٤

٢ ൰ = (−٢, −١) 
ܤܣ = ඥ(−٦ − ٢(٢ + (٢ + ٢(٤ = ١٠ → ܴ = ܤܣ

٢ = ٥ 
  باشد آن گزينه صحيح است ٥فاصله هر كدام از گزينه ها تا مركز برابر 

ܣܱ (١ = ඥ(٣ + ٢(٢ + (١ + ٢(١ ് ٥ 
ܤܱ (٢ = ඥ(٤ + ٢(٢ + (٠ − ٢(١ ് ٥ 
ܥܱ (٣ = ඥ(٣ + ٢(٢ + (−١ + ٢(١ = ٥ →  صحيح

  
ܽ)ܤدو نقطه  - ١٢ + ١,٣ܽ + ,ܽ)ܣ و (٤ ܽ − ݔ٤هستند اگر خط  ܥܤܣدو رأس مثلث  (٢ − ݕ٢ =  ܥمعادله ميانه نظير  ٣

  كدام است؟ ܽباشد، مقدار 
٣) ١

٢        ٢ (− ٣
٣        ٢ (− ٢

٢) ٤        ٣
٣  

݉ ൬ܽ + ܽ + ١
٢ , ܽ − ٢ + ٣ܽ + ٤

٢ ൰ = ൬٢ܽ + ١
٢ , ٢ܽ + ٢

٢ ൰ 
٤௫ି٢௬ୀصدق در خط ٣ሱۛ ۛۛ ۛۛ ۛۛ ۛۛ ۛۛ ሮ  ٤ ൬٢ܽ + ١

٢ ൰ − ٢ ൬٢ܽ + ٢
٢ ൰ = ٣ 

٤ܽ + ٢ − ٢ܽ − ٢ = ٣ → ܽ = ٣
٢ 

  
  گذرد؟هستند، از كدام نقطه زير مي  (٣,٢)ܣ و (١,٤−)ܤكه  ܤܣخط ودمنصف پارهعم - ١٣
(٢,٥)) ٤       (٢,١)) ٣      (٣,٥)) ٢      (٣,٤)) ١  

ܯ = ቆ٣ + (−١)
٢ , ٤ + ٢

٢ ቇ = (١,٣)                  ݉஺஻ = ٤ − ٢
−١ − ٣ = − ١

٢ → شيب عمود منصف ܤܣ = ٢ 
:معادله خط عمود منصف ݕ − ٣ = ݔ)٢ − ١) → ݕ = ݔ٢ + ١ 

  كنددر معادله صدق مي (٢,٥)با توجه به گزينه ها مختصات 
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,٢)ܤ و (٦,٠)ܥباشد و   ܦܥܤܣقطر متوازي الاضلاع ܥܣاگر  - ١٤ كدام  ܦاي آن باشند، مختصات رأس ه (١,٧−)ܣ و (٣−

  است؟
(٣,٩)) ٤      (٢,٩)) ٣   (٣,١٠)) ٢       (٢,١٠)) ١ 

ܯ = ܣ + ܥ
٢ = ܤ + ܦ

٢ → ܣ + ܥ = ܤ + ܦ → ܦ = ܣ + ܥ − ܤ = (٣,١٠) 
  

,٣)نقاط   -١٥ محل تلاقي دو قطر يك متوازي الاضلاع هستند. كدام نقطه زير يكي از رئوس  (١,٤)دو رأس و نقطه  (٢,٠) و (١−
  ديگر است؟ 

(١,١٠−)) ٤      (١,٩−)) ٣      (١,٨−)) ٢      (١.٧−)) ١ 
,٣)ܤدو رأس  ஺ା஻رئوس متقابل نيستند چون  (٢,٠)ܣ و (١−

٢ ്   ܯ
  راين اين دو رأس، مجاور هستند.بناب

ܯ = ܣ + ܥ
٢ → ܥ = ܯ٢ − ܣ = (٠,٨) 

ܯ = ܤ + ܦ
٢ → ܦ = ܯ٢ − ܤ = (−١,٩) 

,٤)ܣنقطه  -١٦ ݔ٢رأس يك مستطيل است كه دو آن روي خطوطي به معادلات  (١− − ݕ = ݔ و ١ + ݕ = باشند. مي ٥
  مختصات وسط قطر مستطيل كدام است؟

(٢,٤)) ٤      (١,٢)) ٣   (٣,١)) ٢      (٢,٣)) ١ 
  باشد.می ܣکند لذا محل تلاقی دو خط رأس متقابل در هيچ كدام از خطوط صدق نمي ܣنقطه 

ቄݔ + ݕ = ݔ٢  ٥ − ݕ = ١ → (٢,٣)ܥ → ܯ = ܣ + ܥ
٢ = (٣,١) 

  
ݕ٢رأس يك متوازي الاضلاع است كه دو ضلع آن منطبق بر خطوطي به معادلات  (٧,٦)ܣنقطه  - ١٧ − ݔ٣ =   و  ١١

ݕ٣. + ݔ٤ =   )٩٠وسط قطر آن كدام است؟ (تجربي  هستند. مختصات ٨
(٤,٣)) ٤      (٣,٥)) ٣      (٣,٤)) ٢      (١,٥)) ١ 

  باشد.می ܣکند لذا محل تلاقی دو خط رأس متقابل در هيچ كدام از خطوط صدق نمي ܣنقطه 

ቄݕ٢ − ݔ٣ = ݕ١١٣ + ݔ٤ = ٨  
ሱۛحل دستكاه ۛۛ ሮ (١,٤−)ܥ → ܯ = ܣ + ܥ

٢ = (٣,٥) 
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  له دو خط موازي:هاي فاصله نقطه تا خط و فاصتست

ݕاز خط  (١,٢)فاصله نقطه  - ١ = ٣
٤ ݔ −   كدام است؟ ١

٢/٣) ٤        ١/٦) ٣        ٢) ٢        ١/٨) ١  
ݕ = ٣

٤ ݔ − ١ ×٤→ ݕ٤ − ݔ٣ + ٤ = ٠ → ݀ = |(٢)٤ − (١)٣ + ٤|
√٩ + ١٦ = ٩

٥ = ١/٨ 
  
ݕاز خط  (٢,٣)ܣفاصله نقطه  -٢ = ݔتا خط  ܣچند برابر فاصله  ٢− =   است؟  ٥
٣) ١

٥) ٢        ٥
٢) ٣        ٣

٣) ٤        ٣
٢  

ݕاز خط  ܣفاصله  = ١݀برابر  ٢− = |٣ − (−٢)| = ݔاز خط  ܣاست و فاصله   ٥ = ٢݀برابر  ٥ = |٥ − ٢| =   است ٣
ௗ١پس 

ௗ٢ = ٥
٣ 

  
ݕاز خط  (١,١)ܣفاصله نقطه  - ٣ + ݔ٢݉ − ٢݉ = ٤برابر  ٠

√١ା௠كدام است؟ ݉است. مقدار مثبت  ٤  
١) ٤        ٢) ٣        ٣) ٢        ٤) ١  

فاصله نقطهܣ از خط = |١ + ݉٢ − ٢݉|
√١ + ݉٤ = ٤

√١ + ݉٤ → |݉٢ − ٢݉ + ١| = ٤ → (݉ − ٢(١ = ٤ 
→ (݉ − ١) = േ٢ → ݉ = يا ٣ − ١ 

  
ݔ٣خط به معادله  -٤ − ݕ٤ =   شعاع دايره كدام است؟مماس است.  (٢,٣)بر دايره به مركز  ٦
٥) ١

١٢) ٣        ٢) ٢        ١٢
٧) ٤        ٥

١٢  
فاصله مركز تا خط = ܴ = |(٢)٣ − (٣)٤ − ٦|

√٩ + ١٦ = ١٢
٥  
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,٣)ܣنقطه  - ٥ ݕ٢وسط قطر مربعي است كه يك ضلع آن منطبق بر خط به معادله  (١− − ݔ = است. مساحت اين مربع كدام  ٥

  )٩٣است؟ (تجربي خارج 
٠٨) ٤        ٧٥) ٣        ٠٤) ٢        ٤٥) ١  

ݕ٢تا خط  ܣدو برابر فاصله نقطه  − ݔ =   برابر با طول ضلع مربع است ٥
ܽ = ܪܣ٢ = ٢ |(١−)٢ − ٣ − ٥|

√١ + ٤ = ٢٠
√٥ = ٥√٤ 

ܵ = ܽ٢ = ൫٥√٤൯٢ = ٨٠ 
 
ݔ٢دو ضلع يك مستطيل منطبق بر دو خط به معادلات  - ٦ − ݕ = ݕ٢ و ٧ + ݔ =  (٨,٥)ܣمنطبق اند و يك رأس آن نقطه  ٦

  خارج) ٩٠است. مساحت اين مستطيل كدام است؟ (تجربي 
١٢/٨) ٤   ١١/٤) ٣        ٩/٦) ٢        ٧/٢) ١  

  كند لذا:روي هيچ كدام اين خطوط صدق نمي ܣنقطه 
ݕ٢ + ݔ − ٦ = :فاصله نقطه ܣ تا ٠ ܽ = |١٠ + ٨ − ٦|

√١ + ٤ = ١٢
√٥ 

ݔ٢ − ݕ − ٧ = :فاصله نقطه ܣ تا ٠ ܾ = |١٦ − ٥ − ٧|
√١ + ٤ = ٤

√٥ 
ܵ = ܾܽ = ١٢

√٥ × ٤
√٥ = ٩/٦ 

 
ݔ٣طي به معادله يك ضلع مربعي منطبق بر خ -٧ = ݕ٤ + يكي از رئوس آن است. به ترتيب محيط،  (٢,٢)ܣاست و نقطه  ١

  مساحت و قطر مربع كدام است؟
٢√٢) ١

٥ , ٤
٢٥ , ٨

٢√٣) ٢   ٥
٥ , ٩

٢٥ , ١٢
٢√٤) ٣      ٥

٥ , ١٠
٢٥ , ١٦

٢√٢) ٤      ٥
٣ , ٤

٩ , ٨
٣  

ݔ٣روي خط  (٢,٢)ܣنقطه  − ݕ٤ − ١ =   كند (قرار ندارد) پس شكل به صورت زير است:صدق نمي ٠
ضلع = ܽ = فاصلهܣ تا خط = |٦ − ٨ − ١|

√٩ + ١٦ = ٣
٥ 

محيط = ٤ܽ = ١٢
٥ مساحت        = ܽ٢ = ٩

٢٥ طول قطر          = ݀ = √٢ܽ = ٣
٥ √٢ 
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ݕ٢فاصله مبدأ مختصات از خط  -٨ = ݔ݉   كدام است؟ ݉است.  ١برابر  (١,٢)گذرنده از نقطه  +
٣ )١

٢) ٢        ٢
٣        ٣ (− ٣

٤        ٢ (− ٢
٣  

  كند) در نتيجه:گذرد (صدق مياز خط مي (١,٢)نقطه 
ሱۛصدق در خط (١,٢) ۛۛ ۛۛ ۛۛ ሮ ٤ = ݉ + ܾ → ܾ = ٤ −  (ܣ)   ݉
فاصله ܱ تا خط  = |ܾ|

√٤ + ݉٢ = ١ → |ܾ| = √٤ +  (ܤ)   ٢݉
  رسانيممي ٢دهيم و به توان قرار مي ܤرا در  ܣرابطه 

|٤ − ݉| = √٤ + ݉٢ → ١٦ − ٨݉ + ݉٢ = ٤݉٢ → ݉ = ٣
٢ 

  
ݔ٢݉فاصله مبدأ مختصات از خط  -٩ + (٢ + ݕ(݉ = ٢)است فاصله مبدأ از خط  ٢برابر  ٤ + ݕ(݉ − ݔ٢݉ = كدام  ١٢

  است؟
٤) ٤        ٢) ٣        ٦) ٢        ٣) ١  

ݔ٢݉ + (٢ + ݕ(݉ − ٤ = فاصله  مبدأ تا ٠ = ٤
ඥ݉٤ + (٢ + ݉)٢ = ١ → ඥ݉٤ + (٢ + ݉)٢ = ٤  (∗) 

(٢ + ݕ(݉ − ݔ٢݉ − ١٢ = فاصله  مبدأ تا٠ = ١٢
ඥ(٢ + ݉)٢ + ݉٤

(∗)ሱሮ= ١٢
٤ = ٣ 

 
,٤)ܤ و (٠,٣)ܥئوس با ر ܥܤܣمثلث  -١٠   كدام است؟ ܪܣاند. طول ارتفاع مفروض (٣,١)ܣ و (١−

٢√) ١
٣√) ٢    ٢

١) ٣        ٢
٢√) ٤        ٢  

  :ܥܤتا خط  ܣبرابر است با فاصله نقطه   ܪܣطول ارتفاع 
݉஻௖ = ٣ + ١

٠ − ٤ = −١ → ݕ − ٣ = ݔ)١− − ٠) → ݕ + ݔ − ٣ = ٠ 

فاصله ܣ تا خط ܥܤ = ܪܣ = |٣ + ١ − ٣|
√١ + ١ = ١

√٢ = √٢
٢  
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ݕ٣ساز ناحيه دوم از خط به معادله اي واقع بر نيمفاصله نقطه -١١ − ݔ٢ + ٤ =   است؟ است. عرض اين نقطه كدام ١٣√٣برابر  ٠
٨) ٤        ٧) ٣        ٦) ٢        ٥) ١  

ݕ)ساز ناحيه دوم نقطه فرضي روي نيم = ,ߙ)به صورت  (ݔ−   و فاصله اين نقطه تا خط برابر است با: است (ߙ−
ߙ٣−| − ߙ٢ + ٤|

√٩ + ٤ = ١٣√٣ → ߙ٥−| + ٤| = ٣٩ → ߙ٥− + ٤ = േ٣٩ → ቊߙ = −٧
ߙ = ٤٣

٥
ఈழ٠ሱۛሮ  (٧,٧−)ܣ 

 
ݕدونقطه روي خط به معادله  - ١٢ = ݔ − ݔ٢قرار دارند كه فاصله اين نقاط از خط به معادله  ١ − ݕ٣ = است. طول  ١٣√برابر  ٥

  اين نقاط كدام است؟
و١١) ٤      ١١ و ١٥−) ٣      ١١ و١٥−) ٢      ٩ و١٥−) ١ − ٩  

,ߙ)ܣنقطه فرضي روي خط  ߙ − ١)  
ݔ٢ − ݕ٣ − ٥ = فاصله نقطه ܣ تا٠ = ߙ٢| − ߙ)٣ − ١) − ٥|

√٤ + ٩ = √١٣ → ߙ−| − ٢| = ١٣ → ߙ| + ٢| = ١٣ 
→ ߙ + ٢ = േ١٣ → ߙ = −١٥,١١ 

  
ݕ٣√فاصله دو خط به معادلات  - ١٣ − ݔ٣ + ٦ = ݕ و٠ = ݔ٣√ +   كدام است؟ ٢
٢) ١ − √٣√) ٢   ٣ − ٣√) ٣      ١ + ٢) ٤   ١ + √٣ 

ቊ√ݕ٣ − ݔ٣ + ٦ = ٠
ݕ − ݔ٣√ − ٢ = ٠ 

×√٣ሱۛሮ ቊ√ݕ٣ − ݔ٣ + ٦ = ٠     
ݕ٣√ − ݔ٣ − ٣√٢ = ٠ → ݀ = ห٦ + ٣√٢ห

√٣ + ٩ = ٦ + ٣√٢
٣√٢ = ١ + √٣ 

 
ݕدو ضلع يك مربع منطبق بر دو خط به معادلات  - ١٤ = ݔ + ݔ٢ و ١ − ݕ٢ =   هستند. مساحت اين مربع كدام است؟ ٣

  )٩٢(تجربي 
٩) ١

٩) ٢        ٨
٢٥) ٣        ٤

٢٥) ٤        ٨
٤  

ቄݔ٢ − ݕ٢ = ݕ٣ = ݔ + ١    
×٢→ ቄݔ٢ − ݕ٢ − ٣ = ݔ٠٢ − ݕ٢ + ٢ = ٠ → طول ضلع مربع = ܽ = |ܿ − ܿᇱ|

√ܽ٢ + ܾ٢ = |−٢ − ٣|
√٤ + ٤ = ٥

√٨ 
→ ܵ = ܽ٢ = ٢٥

٨  
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ݔ٤دايره اي به دو خط به معادلات  -١٥ + ݕ٦ = ݔ٢ و ١٢− + ݕ٣ =   مماس است. طول قطر اين دايره كدام است؟ ٧

١٥√٢) ٤    ١٥√) ٣      ١٣√٢) ٢    ١٣√) ١ 
ቄݔ٤ + ݕ٦ = ݔ١٢٢− + ݕ٣ = ٧     

ൊ٢ሱሮ ቄݔ٢ + ݕ٣ = ݔ٦٢− + ݕ٣ = ٧   →  دو خط موازي
  نتيجه: فاصله دو خط = قطر دايره

قطر = |−٦ − ٧|
√٤ + ٩ = ١٣

√١٣ = √١٣ 
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  تمرين:

݉)اگر نقطه  - ١ − ١, ٢݉ +   كدام است؟ mساز ناحيه سوم واقع باشد، حدود در ناحيه سوم و بالاي نيم (١
٣−) ١ < ݉ < −٢    ١ (݉ > − ١

٢−) ٣   ٢ < ݉ < − ١
٤    ٢ (݉ > −٢  

,٢ܽ)شيب خط گذرنده از نقاط  ܽبه ازاي كدام مقدار  -٢ ܽ) و(٣ + ١برابر  (١,٤
  است؟ ٣

٤−) ٤        ٢−) ٣        ٤) ٢        ٢) ١  
ݕروي خط  ١ و٢به طول هاي  ܣ و ܤدو نقطه  - ٣ = ݔ٤ − باشد مساحت  ܥ وܦها برابر  ݔروي محور  ܣ وܤاند.اگر تصاوير واقع ٣

  است؟ كدام ܦܥܤܣذوزنقه 
٤) ٤        ٥) ٣        ٣) ٢        ٢) ١  
,݉)ܥاگر سه نقطه متمايز  -٤ ݉٢ + ,١−)ܤ و(٢݉   كدام است؟ ݉روي يك خط راست باشد  (١,١)ܣ و (١−
٠) ٢        ٠) ١, −١) ٤        ١−) ٣      ١  
ݕسه خط  ܽبه ازاي كدام مقدار  - ٥ + ݔ٣ = ݕ٢ و ܽ + ݔܽ + ٥ = ݕ و ٠ + ݔ٢ =   كنند؟يكديگر را در يك نقطه قطع مي ٠
  ) نشدني٤        ٢) ٣        ١) ٢        ١−) ١
  سازد؟واحد مي ٨در ناحيه اول مثلثي به مساحت بگذرد و با محور هاي مختصات  (٣,١)توان رسم كرد كه از نقطه چند خط مي - ٦
٠) ٤        ١) ٣        ٣) ٢        ٢) ١  

٢݇)يكي از دسته خطوط به معادله  -٧ + ݔ(١ + (݇ − ݕ(١ = ,٣)موازي خط گذرا از نقاط  ٤ ,٥) و(٢−  ݇است. مقدار  (١−
  كدام است؟

١) ١
١) ٢        ٥

٣        ٥ (− ١
٤        ٣ (− ١

٥  
ݔ൜݉دستگاه معادلات  ݉به ازاي كدام مقدار  -٨ + ݕ = ݉ − ݔ٣                   ١ + (݉ − ݕ(٢ = (٤ −   )٩٣شمار جواب است؟ (تجربيداراي بي ݉(٢
  ) هيچ مقدار٤        ٣) ٣        ١−) ٢        ٢−) ١
݉)به معادله اگر خط  -٩ + ݕ(١ = ݔ + ݕبر خط  ٢ = (٢݉ + ݔ(١ +   كدام است؟ ݉عمود باشد،  ١
١ (− ٣

٢        ٢ (− ٢
٢) ٣        ٣

٣) ٤        ٣
٢  

,٢)ܥنوع مثلث با رئوس  -١٠   كدام است؟ (١,١)ܣ و(٣,٢)ܤ و(١−
  قائم الزاويه) ٤  ) قائم الزاويه متساوي الساقين٣    ) متساوي الساقين٢    ) متساوي الاضلاع١
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,٣)ܯنسبت به نقطه  (٢,١)ܤقرينه نقطه  ᇱܤنسبت به مبدأ و  (٣,٤−)ܣقرينه نقطه  ᇱܣاگر  -١١ باشد، شيب خط گذرنده از  (١−

  كدام است؟ ᇱܣ و ᇱܤنقاط 
٢) ٣        ١−) ٢        ١) ١

٤        ٣ (− ٢
٣  

,٤)ܤنقاط  - ١٢ ,٢)ܣ و (٣−   كدام است؟ ܤܣهستند معادله قطر عمود بر قطر  دو سر قطري از يك دايره (١−
ݕ) ١ = ݔ− + ݕ) ٢  ١ = ݔ − ݕ)٣      ٥ = ݔ٢ − ݕ) ٤      ٨ = ݔ٢− + ٤  

  دو رأس متقابل يك لوزي باشند، خط محور تقارن لوزي كدام است؟ (١,٥)ܣ و (٣,٧)ܤاگر  - ١٣
ݔ) ١ + ݕ = ݔ) ٢   ٨ + ݕ = ݔ) ٣   ٦ + ݕ = ݔ) ٤  ١٠ + ݕ = −٨ 

  سه رأس يك مستطيل است. مجموع طول و عرض رأس چهارم كدام است؟ (١,٢)ܣ و (٥,٢−)ܤ و (٢,٥−)ܥنقاط  - ١٤
١) ٤        ١−) ٣        ٥−) ٢        ٣−) ١  

,٤)ܦنقاط  -١٥ ݉ − ,٠)ܤ و (١,٣)ܥ و (١ ݉)ܣ و (݊− + ݊, رأس هاي يك متوازي الاضلاع هستند. مساحت اين  (١−
  متوازي الاضلاع كدام است؟

١٢) ٤        ٠١) ٣         ١٤) ٢         ١٦) ١  
ݕدو نقطه بر خط به معادله  -١٦ = ݔ٢ + ݔ٢قرار دارند به طوري كه فاصله اين نقاط از خط به معادله  ١ + ݕ − ٤ = ٢برابر  ٠

√٥ 
  است. طول اين نقاط كدام است؟

١) ١
٣ و ٢

١) ٢        ٣
٤ و ٥

١) ٣        ٤
٢ و ٣

  ٢و١) ٤        ٢
  كدام است؟ (٢,٥)ܣ و (٠,٣)ܤ و (٠,٢)ܥمساحت مثلثي با رئوس  - ١٧
٧/٥) ٤        ٦/٥) ٣        ٧) ٢        ٦) ١  

,ܽ)ܥمساحت مثلثي با سه رأس  ܽبه ازاي كدام مقادير  -١٨ ,٢)ܤ و (١   شود؟مي ٦برابر  (١,٣)ܣ و (١−
١ (− ١

٢ و ٧
٢      ٢ (− ١

٣ و ٢
  ٢ و١−) ٤      ٧و١−) ٣      ٣

ܽ)ܤدونقطه  - ١٩ + ٣, ܽ − ,٢ܽ)ܣ و (٤ ݕمنطبق بر خط  ܥلث هستند ميانه نظير رأس دو رأس از يك مث (ܽ = است. طول  ٥
  كدام است؟ ܤܣنقطه وسط 

١٢) ٤        ٩) ٣        ٨) ٢        ٧) ١  
,ܽ)ܥنقاط  - ٢٠ قائم و متساوي الساقين  ܣدر رأس  ܥܤܣمثلث  ܽاند. به ازاي كدام مقدار مفروض (١,٠)ܣ و (٤,٢)ܤ و (ܽ−

  است؟
٣) ٤        ٢) ٣        ٢−) ٢        ٣−) ١  
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ݕ٢خطي به معادله  - ٢١ − ݔ٣ + ٦ = با شرط  ܤܣبر امتداد  ܲقطع كرده نقطه  ܣ و ܤرا به ترتيب در نقاط  ݔ و ݕمحور هاي  ٠

ܤܲ =   تا مبدأ مختصات كدام است؟ ܲانتخاب شده. فاصله  ܣ٢ܲ
٤) ٤        ٥) ٣        ٣) ٢        ٢) ١  

ݔ٢از خط به معادله  (٢,١)فاصله نقطه  - ٢٢ + ݕ + ݉ =   كدام است؟ ݉است مقدار مثبت  ٥√٢بر برا ٠
٥) ٤        ٤) ٣        ٣) ٢        ٢) ١  

ݕ٢فاصله مبدأ از خط به معادله  -٢٣ + ݉ = ݔ݉ +   كند؟ها را با كدام طول قطع مي ݔباشد. اين خط محور مي ٢برابر  ٤
٣) ١

٥) ٣        ٢) ٢        ٢
٣) ٤        ٢  

ݕاضلاع مثلثي منطبق بر سه خط به معادلات  - ٢٤ = ݔ٢ − ݕ٣ و ١ + ݔ = ݕ٢ و ٤ + ݔ =   نوع مثلث كدام است؟هستند  ٨
  ) قائم الزاويه٤  ) قائم الزاويه متساوي الساقين٣    ) متساوي الساقين٢    ) متساوي الاضلاع١

,١)ܥاگر نقاط  -٢٥   كدام است؟ ܪܣباشند، معادله خط ارتفاع   ܥܤܣسه رأس مثلث  (١,٢−)ܣ و (٣,٠)ܤ و (٢−
ݕ) ١ = ١ − ݕ) ٢   ݔ = ٢ − ݕ) ٣      ݔ = ݔ − ݕ) ٤       ٢ = ݔ − ١  

,١−)ܤدو سر قطر مشترك يك مربع و يك دايره نقاط  - ٢٦ ߨباشد. اختلاف مساحت دو شكل چند برابر مي (٣,٢)ܣ و (١− − ٢ 
  است؟

٦/٧٥) ٤        ٦/٥) ٣      ٦/٢٥) ٢        ٦) ١  
,٠)ܤدايره اي از دو نقطه  - ٢٧ ݕگذرد و يك قطر آن خط مي (٤,٠)ܣ و (٢− = ݔ −   است. شعاع اين دايره كدام است؟ ١

١٣√) ١
٦٥√) ٢    ٣

٦٥√) ٣    ٣
١٣√) ٤    ٤

٤  
,٣)ܣاگر  - ٢٨ نسبت به مبدأ باشد، مساحت  ܣقرينه  ܥبناميم و اگر  Bرا   (٢,٠)مفروض باشد و قرينه آن نسبت به نقطه  (١−

  است؟  ܥܤܣمثلث 
٠١) ٤        ٤) ٣        ٦) ٢        ٨) ١  

ݕ٢بر خط به معادله  ٦ضلع يك مثلث به مساحت  - ٢٩ + ݔ = است اگر ضلع ديگر ين مثلث بر  (١,٠−)واقع و يك رأس آن   ٣
  ها منطبق باشد، طول ميانه وارد بر اين ضلع كدام است؟ ݔمحور 

٥) ٤    ٣√٣) ٣        ٦) ٢    ٢√٤) ١  
ݔمعادله دو ضلع از متوازي الاضلاعي به صورت ) ٣٠ − ݕ٢ = ݔ٢ و ٠ + ݕ٣ = يكي از رئوس آن باشد،  (٣,٢−)است اگر  ٧

  يك از نقاط زير رأس ديگراز متوازي الاضلاع است؟كدام
٥)) ٢      (٤,٢)) ١, −٢−)) ٤   (١,٣−)) ٣      (١, −١)  
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