
 
 
 
 
 
 
 

رديف
 

بارم امضاء مدير يامهر محل                                                                                                             الاتؤس
 

 1 مثلث همرسند.ثابت كنيد عمود منصف هاي اضلاع يك  1

 1 ثابت كنيد هر نقطه روي نيم ساز يك زاويه تا دو ضلع زاويه به يك فاصله است. 2

3 

 به كمك مثال نقض احكام كلي زير را رد كنيد:

 الف) در هر مثلث متساوي الساقين ارتفاع وارد بر قاعده بزرگ ترين ارتفاع مثلث است.

 مثلث است.ب) در هر مثلث نقطه همرسي ارتفاع ها داخل 

1 

4 

 را به دست آوريد. باشد ،مقدار عددي كسر  الف)اگر 

 

 رابيابيد.   باشد، مقدار عددي كسر  اگر  ب)

1 

5 

مفروضات داده شده ،  را رسم كرده ايم.در هر حالت ، با توجه به،ارتفاع  در مثلث قائم الزاويه 

 مقادير مجهول را به دست آوريد.

والف) و و  و

وب)  و  و

1,25 

 0,75 . هستند.ثابت كنيد ونيم ساز هاي زواياي  وو  وسط  ،  در مثلث  6

7 

 را بيابيد. آن گاه طول  ، اگر بدانيم  در شكل زير داريم: 

 

 

 
 

1 

8 
ثابت كنيد اگر وسط هاي اضلاع يك چهار ضلعي را متواليا بهم وصل كنيم چهار ضلعي حاصل متوازي الاضلاع خواهد 

 بود.
1,5 

9 
موازي قاعده ها و  مي ناميم. ثابت كنيد پاره خط   را به ترتيب  وسط ساق هاي  در ذو زنقه 

 و طول آن با ميانگين قاعده ها برابر است.
 

1,5 
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                              �67ه 3�٢٠ع بارم :                   

 

 .با یاد Lدا دل J آرام �ی I)رد  و EFGHن باCید  A @ما < =وا>د 89د

 1,5 ثابت كنيد چهار ضلعي كه در آن قطر ها منصف يكديگر باشند، متوازي الاضلاع است. 10

11 
ضلعي باشد ، مجموع زواياي داخلي  ضلعي ، نصف تعداد اقطار يك  اگر مجموع تعداد اقطار و اضلاع يك 

 ضلعي را بيابيد. 
1 

12 
دو برابر مساحت مثلث  است . ثابت كنيد مساحت ذوزنقه  وسط ساق     در ذوزنقه 

 است. 
1 

 0,5 ضلعي شبكه اي را تعريف كرده قضيه پيك را بيان كنيد. دچن 13

 1 حالت هاي مختلف دو خط را با رسم شكل بيان كنيد. 14

 0,5 دو صفحه عمود بر هم را تعريف كنيد. 15

 1 حول ارتفاع را بدست آوريد. 4و ارتفاع 6و  2حجم شكل حاصل از دوران يك ذوزنقه قائم الزاويه به قاعده هاي  16

17 

 

است . مساحت سطح مقطع چقدر  5از صفحه  را قطع كرده ،فاصله  13و شعاع  كره اي به مركز  الف) صفحه ي 

 است؟

داريم، يك صفحه اين مكعب را طوري برش داده است كه از وسط سه يال گذشته است. در  2مكعب به طول يال ب)يك 

 مورد سطح مقطع حاصل كدام صحيح است؟

i (2مثلث متساوي الاضلاع به طول ضلع. 

ii مثلث متساوي الاضلاع به طول ضلع ( . 

iii 2) مثلث قائم الزاويه ي متساوي الساقين به طول وتر 

iv مثلث قائم الزاويه متساوي الساقين به طول وتر ( . 

 

0,75 

 

 

 

 

0,75 

 

18 

را حول ارتفاع دوران مي دهيم. سپس با صفحه اي به موازات  9و ارتفاع  8و  2ذوزنقه قائم الزاويه اي به قاعده هاي 

شود. فاصله صفحه برش را از قاعده بزرگ تر  قاعده ها ،جسم حاصل را برش ميزنيم تا مساحت سطح مقطع حاصل 

 محاسبه كنيد.

1,5 

19 

 در فضا با هم موازيند. ودو خط 

 با يكي از اين دو خط موازي باشد ،نسبت به ديگري چه وضعي دارد؟ الف) اگر صفحه اي مانند 

 شامل يكي از اين دو خط باشد نسبت به ديگري چه وضعيتي دارد؟ ب) اگر صفحه 

0,5 
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 وتر و يك زاويه حاده

 

 
 
 
 
 

رديف
 

                            امضاء مدير يامهر محل                                            .            ....صفحه: ....                                                      راهنماي تصحيح

1 

تا دوسر پاره مي دانيم هر دو عمود منصف دلخواه در مثلث متقاطعند.از طرفي عمودمنصف مكان هندسي نقاطي است كه 
 خط به يك فاصله است.

 :يكديگر را قطع كنند پس  Oبوده و دو نقطه   ABو  BCبه ترتيب عمود منصف هاي  l2و  l1اگر 
 

�OBنيز هست.              ACروي عمود منصف  Oپس  OC OC OAOB OA
� � �� 

2 

ˆ ˆA A�1 2 

    ˆ ˆ
AP AP AMP APN MP PNA A

� �� � � ��� �1 2
 :AMP

APN 

 

3 
 الف ) در مثلث متساوي الساقين با زاويه راس منفرجه ارتفاع وارد بر قاعده كوتاه ترين ارتفاع است.

 ب) در مثلث قائم الزاويه نقطه همرسي ارتفاع ها روي راس قائمه است.
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 الف)

( )

a a b
b

bb b b
a b b

ba b bb b b

� � �
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2 2
3 3

2 4 62 22 2 10 53 3 3
2 2 62 8 423 3 3

                                                                                                                              ب)

b
b b b b

a b
a bb

a b

b b
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2
2 52
3 3 53 23 3 3
2
3
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 الف)
.

.

.

AH BH CH AH
BH CH BC
AC CH BC AC AC
AB BH BC AB

� � � � � �
	 � �
� � � � � �
� � � � �

2

2 2
2

4 9 36 6
13

4 13 52
9 13 3 13

 

 ب)

. . ,

AB AH BH BH

AH BH HC HC HC BC

BC BA AC AC

� 	 � � 
 � �

� � � � � � 	 �

� 	 � � 
 �

2 2 2

2

2 2 2

64 16 48 4 3

4 3 4 3 16 316 4 3 4 33 3 3
256 64 182

 آ�وزش و �ورش ��� ���ان �ل اداره ی
�ه�!" ���ان ��� �ورش و آ�وزش ی ���ان٦اداره
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 عكس تالس

 تالس عكس تالس

 عكس تالس تالس

 تالسعكس  تالس

 تالس ز ض ز

ABCD متوازي الاضلاع است 

6 

ˆ ˆ

ˆ ˆ

MB MC

AQ AMM M
QC MC AQ AP PQ BC

QC PBAP AMM M
PB MB

�

�
� � � �

�



� � ��
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�

1 2

3 4
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س ال ت

س ال ت

AQ ARQR BP
QB RP AR AP X X X X X

RP PC XAQAPQP BC
PC BQ

�



� � �

	�� � � � � � 	 � 	 
 ��
�
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�

2 28 8 48 8 8 48 06

( )) )X X
X


 	 �
�

4 12 0
4
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BQ PQBP PQ AC
AB BC AC

DS DR SRSR AC
DA DC AC

� � 

� � � �

� � � � �

1 1
2 2
1 1
2 2

1)PQ AC1
2

2)SR AC1
2

1) PQ SR PQRS2و�
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 الف)
AE EB AE EBAB DC AB MF
AD BC AM BF

� � � � �2 2
 قطع كند. Gرا در  DCرا امتداد مي دهيم تا امتداد  AFب)

AM MFMF DC MF DG
AD DG

� � � � �
1 1
2 2

: از طرفي   

10 

:

:
ˆ ˆ

:

:
ˆ ˆ

AOB AO OC
AOB DOC AB DCDOC BO OD

O O

AOB AO OC
AOD BDC AD BCBOC DO OB

O O

� �
�
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3 4
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( ) ( )
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( )
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2 2

2 2 2

1 2 2 2 3112 2 2
2 2 2 2 4 6

2 2 4 6 2 8 0
2 4 0 4

 متوازي الاضلاع
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 بزرگ
 بالا

 مخروط حاصل

 بالا كل

 

12 

قطع كند.طبق تعميم  Xرا در   Dاز نقطه   AB) رسم كرده امتداد مي دهيم تا ارتفاع وارد بر N( AD) به وسط BC )Mاز وسط 
 تالس اين خط ارتفاع را نيز نصف مي كند.

. . . ( )

.( )

. ( )

AMD AMN NMD

ABCD

AMD

h h h h AB DCS S S MN MN MN

h AB DCS
AB DCS h

	
� 	 � 	 � �

	
� �

	

1 1
2 2 2 2 2 2 2

1
2 21
2 2
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 چند ضلعي كه تمام رئوسش روي نقاط شبكه اي مي باشد، چند ضلعي شبكه اي نام دارد.
نقاط دروني يك چند ضلعي شبكه اي باشد آنگاه مساحت چند ضلعي شبكه اي از رابطه  iنقاط مرزي و  bاگر قضيه پيك : 

bSزير به دست مي آيد:  i� 	 
12 

موازي   )1 14
l l l l

l l �

� � � ��
�

� � ��

1 2 1 2

1 2

�) متقاطع    2                                        �l l A� �1  ) متنافر3                          2

 اگر يكي از صفحات متقاطع حداقل شامل خطي باشد كه بر صفحه ديگر عمود باشد، دو صفحه بر هم عمودند. 15

16 

x x x x
x

v r h

v v v

�

�� � �

� � � 	 � �
	

�

� 
 � � � 
 � � � 


3

2 6 8 2 24 6
1
3

1 1 836 6 4 2 723 3 3

17 

1الف)گزينه 
OC AC OA

X
X
X S r� �

� 	
� 	
� 

� � � �

2 2 2
2

2
2

169 25
169 25

12 144

 

 
 

 2ب)گزينه 
 

18 

x x x x
x

y y

x x
m

v v v r h r h

� �
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 � 
 � � � 
 � � � 
 �

2

2 2
1 1 2 2

2 2 18 8 38 9
16 4

2 3 6 3 34 3
1 1 1 164 12 16 3 256 16 2403 3 3 3
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 موازي است غير منطبق يا منطبق است. d1الف) يا با 

 موازي است. d1است يا با  d2ب) شامل 

 منطبق

 منطبقغير 
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