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   گنگو نامعادلات معادلات 
  

  از طریق به توان رساندن دو طرف معادله(حل معادلات گنگ(  

  .ي اولیه چک کنیداي رو توان زوج رسوندید حتماً جواب هاي به دست اومده رو در معادلهاگه دو طرف معادله 

  .ي اولیه صدق نکننلهچون که ممکنه بعضی از جواب هاي به دست اومده، زائد باشن و در معاد
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  يمعادله: 1سؤالx x  2 1  :  

  .ي مضاعف داردیک ریشه) 4  .ي حقیقی نداردریشه) 3  .ي متمایز دارددو ریشه) 2  .ي ساده داردیک ریشه) 1  

 4(گزینه  :پاسخ(  

22441412 2توان222   xxxxxxxx  )()()(  

221222ق .ق: (و معادله امتحان می کنیمرا ت 2xحالا  (بنابراین معادله یک ریشه داره.  

ي از معادله 2xدر ضمن  22)(x 2پس . به دست اومدهx اعفهي مضیشهر!!!  

  در معادله  :2سؤالx x x   3 29 2   تعداد ریشه ها کدامست؟3

  3) 4  1) 3  2) 2  صفر) 1  

 2(گزینه  :پاسخ(  

  )()( 12929329 223توان223 xxxxxxxxx  

 .ي اولیه صدق می کننن پس معادله دو ریشه دارهدر معادله 1xوxچون 
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  به کمک دامنه(حل معادلات گنگ(  

 معادله: 3 سؤالx x x x     2 2 2   ي حقیقی دارد؟چند ریشه 2
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 . ي اولیه صدق کردتنها جواب این معادله هست، چون در معادله 2xبنابراین 
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 يلهتعداد جواب هاي معاد: 4 سؤالx x  2 49   چیست؟ 3

2 2
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يپس معادله
42 39 xx  یعنی. بشه 3قط در صورتی جواب داره که هر دو طرف تساوي برابر با ف :  

x جواب این معادله هست. 
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)()(يدر حل معادله xgxf   اگه بردf  وg  فقط در یک نقطه مانندL  مشترك بودند،کافیه یکبار)(xf  و بار دیگه)(xg  رو

ي اشتراك جواب هاي به دست اومده، جواب نهایی معادله. قرار بدید و جواب هاي این دو معادله رو به دست بیارید Lمساوي 

)()( xgxf  خواهد بود.  

 د عبارت نامنفی برابر صفر می شودحل معادلاتی که در آن مجموع چن  

  

  .مجموع چند عبارت نامنفی هرگز صفر نمی شود مگر آنکه هر کدام از عبارت ها صفر شوند

  

 ي معادله: 5 سؤال| | ( )x x x     2 21 1 2 2 رو حل کنید.  

این تساوي امکان نداره مگر این که . تشکیل شده که جمع شون برابر صفره) بزرگتر یا مساوي صفر(تا عبارت نامنفی  3این معادله از 

  : یعنی. هر سه عبارت با هم صفر بشن
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 6سؤال:  x x   23 2 5 1 9      

جوابی ندارد 
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 معادلۀ  : 7 سؤالx x x x     4 3 21 3 2  چند جواب دارد؟    

  : مجموع چند عبارت نامنفی صفر نمی شود مگر آنکه هر کدام صفر باشند
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 معادلۀ :8 سؤال ( )x x x x    3 2 2 233 2 3 1  چند ریشه حقیقی دارد؟   
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  .ریشه حقیقی دارد 4پس این معادله 

 معادله : 9 سؤال( )x x x  2 9 2  چند ریشه حقیقی دارد؟   
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 معادلۀ : 10 سؤال( )x x x x     2 2 21 4 3 2   چند ریشه حقیقی دارد؟     

242 یا 2  xxx   

( )( ) ( )( )21 1 4 1 2x x x x x           

( ) 21 4 2x x x       

2x   241چون به ازاي (رقرار است ب 2xاین معادله فقط به ازاي  2  xxx  2xهمواره مثبت و به ازاي  )(

  . پس معادله فقط یک ریشه دارد) معادله همواره منفی است

 مجموعه جواب نامعادله: 11 سؤالx x   2 3 1    را بدست آورید؟ 2
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132پس عبارت   xx باشد پس معادله جواب ندارد 2ساوي نمی تونه کوچکتر یا م .  

  

  معادله: 12 سؤالx x x x    2 4 2    چند ریشه دارد؟ 22

22  xx   

22: سمت چپ همواره مثبت است سمت راست هم باید همواره مثبت باشد یعنی 22x x     
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  .برقرار خواهد بود

  دو ریشه حقیقی دارد

  دو ریشه حقیقی دارد
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 1xتقسیم می کنیم با فرض 1xطرفین را بر
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هیچ کدام در معادله صدق نمی کنند 
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 ي معادله :13سؤال( )x x x   2 4 4   .ند جواب داردچ 4

  3) 4      2) 3      1) 2    جواب ندارد) 1

  

( ) ( )2 2 2 2 24 4 4 4 4 4 4 2x x x x x x x x                 

  .براي آنکه مجموع دو عبارت نامنفی برابر صفر باشد باید همزمان هر دو آنها صفر باشند

. معادله فقط یک جواب دارد
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 يمعادله :14سؤالx x x ax a      2 33 2 2   فقط یک ریشه دارد مقدارa کدام است.  

   . یافت نمی شود aمقداري براي ) 4    6) 3      3) 2      1) 1

  .مجموع دو عبارت نامنفی صفر نمی شود مگر آنکه هر کدام از آنها صفر شوند
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6aپس به ازاي   2معادله داراي ریشهx  است.  

 يي معادلهکدام گزاره درباره :15سؤالx x
x x

  
 

2
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14
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4
  .درست است 

)ي ي مضاعف در بازهریشه) 2        . فقط یک ریشه دارد) 1 , )1دارد .  

  . ریشه ندارد) 4     .دارد) 1، 2(ي ي مثبت در بازهریشه) 3
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  .است) 1، 2(ي ي مثبت معادله در بازهیعنی ریشه

 ي معادله :16سؤالx
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  .چند جواب دارد 

   سه) 4      دو) 3      یک) 2      هیچ ) 1
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 اگر  :17سؤالx  |ي یکی از جواب هاي معادله 3 |x a x     باشد، جواب دیگر معادله کدام است؟ 225

   .جواب دیگري ندارد) 4    -4) 3    4) 2    -4و  4) 1

3x  را در معادله جاگذاري می کنیم :  
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:| | 2 2 2 21 1 25 2 1 25 2 2 24a x x x x x x x             اگر  
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:| | 2 2 2 27 7 25 14 49 25 2 14 24a x x x x x x x              اگر  

( )(x )2 3
7 12 3 4

4

x
x x x

x


         

 
   

  . نیز ریشه هاي معادله هستند -4و  4پس دو مقدار 

 اگر  :18سؤالx  1 ي جواب معادلهx x    2 3 باشد کدام گزینه در مورد جواب هاي دیگر معادله  4

  .صحیح است

  .فقط یک جواب مثبت دارد) 2      .فقط یک جواب منفی دارد) 1

  . جواب دیگر ندارد) 4         .دو جواب منفی دارد) 3

 .ریشه ندارد

 2توان 

 2توان 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



 
 

 

  /    6764  143  0911 @ Nakhostin_Math  معادلات و نامعادلات گنگ  ایمان نخستین

6 

a c b

x x x

x x

x

x

x x x x x x x
x

x

   

 

     

   

                   

 


             
 

  

2 2

2 4 2 2

7
3 7

3

1 2 3 4 3 2 3 4 7

1

2 4 3 7 4 16 16 3 7 4 13 9 9

4

1



  

( ) ( ) ( (

)

) )

2

2 2 2

ــترا ــــــ اشـ

2

ك

5 13 4

6 9 4 4 3

5 13

2

3

2 4

4

x x x

x x x x x x

x

x

x

x x

x


    

           


 







 

 





   

  

  

  

)

)

(2 23 3 4
4 4 4 4 4 2 2

3

3 3
2 4 3 4 3 3

3
1 4

3

1

4

ux x x
u u u

x

u u u
x x x u

x x
x x

x

x

x

x

x x

 
                 



 
      

  

 









    

  

( )( ) ( )

( )
( ) ( ) ( )

( )
( )

( ) ( )

)

2

2

2

2

1
1

1 1 2 1 2
8 8

1 11 1

1 1 1
2 1 9 1 9

1 1 1

1 3 2 1
1 9 2

1 3 4 1

1 1 1 1
1 1

2 4 4

1 1
8

1

2

y

x
x

x

x x

x x x xx x x x

x x x x x x

y y
y

y y x x

x x x x

x

x x x

x


  

 

 
      

  

      
  

   
     

      

 
           

  


 
 









1

2
x 

  

  

 

ه بطرفین 

 2توان 

 2به توان
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| |u u u                
( )

|

)

|

| |

2

2

2 2

2 2

2 2 2

8 2 2

2

x x

x

x x

x

x x x x

x

  

  

    

  











  

  

  

 ي جواب معادله :19سؤالx x  2 bاست مقدار [a,b]ي بازه4 a رابر کدام استب.  

1 (2      2 (3      3 (4      4 (5   

2 2x x      

( )2 4 1x   همواره برقرار است4 2 4x x x        اگر  

  

x x x x x x x x              2 24 2 4 2 8 16 9 14  اگر  

( )( ) ( )42 7 2 7 4 7 2xx x x x           

 
( ) ( )1 2 2 7 2 7 5

a b

x a b            

 يامعادلهجواب ن :20سؤالx x 1 ]به صورت  2 , ] می باشد کدام عدد زیر گویا است.  

1(( )  22      2(( )  23    3(( )  21    4 ( ( )  21  

( )

| |

21 2 2 1 2 1 2 1 2

1 2 2 1 2 1 2 1 2

1 2 3 2 2

x x x x x x x

x x x

x x

           

            

       



 

  

3پس اگر  2 2    آنگاه( )23 8    پس( )23  گویاست.  

  

 ي مجموعه جواب نامعادله :21سؤالx x   3 18  شامل چند عدد صحیح است.  

1 (17      2 (18      3 (35      4 (36   

 ( )(u )

{ , ,..., }x Z

x

x u x u

u u u u u u

x x x x x



    

                

                  

2

2 23 18 3 18 6 3 3 6

3 6 6 36 36 35 34 1


  



  

  

 ي معادلهمجموعه جواب نا :22سؤال
x

x






2 3
]به صورت 1 , )a bباشد حاصلb a کدام است.  

1 (1    2 (
9

2
      3(

3

2
       4 (2  

 منفینا منفی

 2به توان

 2به توان

 همواره برقرار است

 درستهمواره 
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xفرض می کنیم  u   2باشد بنابراینx u  داریم:  

( )( )

[ , ) ( )

2
2 22 3 2 3

1 1 2 3 2 3

3
1 2 3 1 1 1 1 1

2

1 1 1

u

u

x u
u u u u

ux

u u u u x x x

x b a





  
         



                      

        







    

 

  

  

 يمعادله :23سؤال | x |x  2 3  چند جواب در مجموعه اعداد صحیح دارد.  

1 (8      2 (9      3 (10      4 (11   

 

| x |

( ) ( ) | |

{ , , , ,..., }x Z

x x x x x

x x x x

x x x x x





           

               

            

1

2 2

2 3 3 2 3 2 2 1 4

2 1 4 1 4 1 2 2 1 2

1 3 3 3 9 1 2 3 8



 

  

  

 اگر  :24سؤالx   31 حاصل عبارت 2
( )

( )

x x

x
A










3 23

3 1

1 2

2 1
  )سه سطحی قلم چی( .کدام است 

1 (1    2(1 2     3 (2 1    4 ( 2 2  

      

 

( )

( )

( ) .( ) ( ) ( )

( )

x x x x x x x

x x

A

A

     

    

 


       

    

3 2 3 2 3

33

1 1 1

3 3 1 3 3 1 12 2 2

1

1 2 1 2 2 2

1
2 1

2 1

1 2 2 1 1 2 1 2

1 2 1 2

  

 ي اگر مجموعه جواب نامعادله  :25سؤال| | x3 4 2 1x x    ي بازه( , )a b  باشد، طول وسط بازه کدام است؟  

1 (
5

2
      2 (3      3(

7

2
  )95داخل ریاضی (       4) 4       

  

 1اگر ) حالت اول )اولراهx  باشد :  

( )

( )12 2

3 4 2 1 3 4 2

3 4 4 4 7 7 1 7 1x

x x x x x

x x x x x x x

        

             
  

xاگر) حالت دوم 1 باشد :  

( )

( )12 2

3 4 2 1 3 4 3 2

5
3 4 9 12 4 9 15 1 2

3

x

x x x x x

x x x x x x x

          

              
  

)وسط بازه  ) ( ) /1 2 7 3 5x x       

  

 همواره درست

 تهمواره درس

 2به توان

 2به توان
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 ابتدا نمودار توابع . به کمک روش هندسی سعی می کنیم جواب نامعادله را به دست آوریم )دومراه(x)f x 3 4 

)و  ) | |g x x x  2   .مرا رسم می کنی 1

( )
( ) | |

( )

( )

x x x
g x x x

x x x

x x
g x

x x

  
    

   

 
  

  

2 1 1
2 1

2 1 1

2 1

3 2 1

  

  

( ) ( )

x x

f x g x

7 7

2 5 2 5

 
  

  

)متقاطع و در بازة  7با توجه به شکل دو تابع در نقاط به طول هاي صفر و  , )7  نمودار تابعy x 3 بالاتر از  4

|نمودار تابع  |y x x  2 b,پس . است 1 a 7   است و
a b


7

2 2
.  

  

 در کدام بازه از مقادیر  :26سؤالx  25نمودار تابع 4y x x    در بالاي نمودار| x |3 2y    قرار دارد.  

1( ,
3 17

5
2

 
  
 

     2 (,
3 17

2
2

 
  
 

  )93سراسري ریاضی (                    

3(,
4 15

2
2

 
  
 

     4 (( , )2 2 15   

  

| x |
2 4 52

1 5
5 4 3 2 x x

x
x x    

  
       

  

| |3x   3را باید یک بار برايx  3 بشکنیم پس باید نامساوي بالا را یک بار در بازه 5x  ي و یک بار براي بازه

1 3x   حل کنیم:  

:

( )( ) ( )

2 2

2 2 2 2

1 3

1 3 5 4 3 2 5 4 5

5 4 1 25 2 14 2 7 1

2 5
2 5 2 5 2 3 1x

x x x x x x x

x x x x x x x x

x x x x  

               

             

          
  

    



  

:

( )

2 2

2 2 2 2

3 5

3 5 5 4 3 2 5 4 1

5 4 2 1 2 6 4 3 2

3 17 3 17 3 17
3 2

2 2 2
x

x x x x x x x

x x x x x x x x

x x 

            

             

  
     

   

). درست است) 2(گزینه  ) ( )1 2 3 17
2

2
x


  

  
  

  

y x 3 4 

7 

5 

2 

1 

1- 

y x 2 
y x  3 2 


4

3
 2 

 دامنۀ رادیکال

 2به توان

 2به توان
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 اگر براي هر   :27سؤالx ي در بازه( , )a b  نامساوي| |22 1 1x x     برقرار باشد بیشترین مقدارb a 

  کدام است؟

1 (2 2 1    2 (2 2 2    3 (1 1    4 (1 2  

  

] ابتدا دامنه را تعیین می کنیم  , ]2 2x     سپس قدرمطلق را تعیین علامت می کنیم:  

  

: ( )

( )

2 2 2 2

12

1 2 1 1 2 2

1 1 1 1 1 1x

x x x x x x x

x x x

          

        

  

   
  

: ( )

( )( ) ( )

2 2 2 2

12 2

1 2 1 1 2 2 2 4 4

2 4 16 2 8 4 2 2 4 2 1 2x

x x x x x x x x

x x x x x x x x

               

                  

  

  
  

( ) ( )1 2 2 1 1 2x b a          

  

 2در کدام بازه نمودار تابع   :28سؤال 2 3y x x     زیر منحنی| x |1 2y    می باشد.  

1 (( , )1 2 3    2 (( , )1 3 3    3(( , )1 1 2     4 (( , )11 3  

  : را بررسی می کنیمابتدا دامنه 

| x |2 2 3 1 2x x       

)1 (( )( )2 22 3 2 3 3 1 1 3x x x x x x x                   

)2  (3x    یا| | | |1 2 1 2 1x x x         

( ) ( )1 2 1 3x    

| x | 1 32 2

2 2 2 2 2

1 3 2

2 3 1 2 2 3 1 2

2 3 1 2 3 2 1 2 4 2 2 1

1 2
1 2

1 2 3 2 1 1 2
1

1 2

x

x

x x x x x

x x x x x x x x x x x

x

x x x x

x

 

 

            

                   

  
 

          


 

 



  

  

  

) 3 3 7 7

3 3

2

3
7 7

x x

x

x

x

x

x

   
    



   

   









  

3.پس معادله جواب ندارد 3 7 7 3 3 3 7 3 7 7 1 2x x            

 به ازاي چه مقادیري از  :29سؤالm  خطy mx  نمودارy m x  1 را در دو نقطه قطع می کند.  

1 (m 1    2(m      3(m 1    4 (m     

  

( )1 1 1 1m x mx x mx m x m x            

1xبه ازاي   مستقل از (ي فوق لهمعادm ( 1برقرار می شود پس طول یکی از نقاط تقاطع برابرx  1با فرض . استx داریم:  

 2به توان

 یا

 2به توان

 2به توان
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( ) 1

1 1

1 1 1
1 1 1

1 1

1

x

x x

x
x m x m x

x mx

m
m



   


        

 

    

 

 براي چه مقادیري از  :30سؤالa ي معادلهax x a  3   . جواب دارد دو 3

1(a 1       2 (a      3(a 1    4 (a 1  

  

33 3 xax a x      

3x حتماً یکی از جواب هاي معادله فوق است پس:  

  

( ) 3

2 2

1
3 3 3 1 3

1 1 1
3 3 3 3 3

xa x x a x x a
a

x x x x
a a a

          

          



  

 يي مثبت معادلهریشه :31سؤالx x   3 32 14 2 14 4  اختیاري(. کدام است(  

1 (12    2 (2      3(3      4 (2   

 

( ) (a b)

( )

( )

( )( ) ( )

a b

a b a b ab

x x a b ab a b

x x ab ab ab

x x x x

x x x x

    

        

         

            

           

3 3 3

3 33 3

2 2 2 2 2 2 23

2 2 2

3

2 14 2 14 4 3 64

2 14 2 14 3 4 64 12 24 2

2 14 2 14 2 2 14 8 4 5 2 7 8

49 4 5 2 98 2 2 2

  

 

  

  

 يدر معادله :32سؤال( )x x x   3 3 32 3 12   )اختیاري( .ه ها برابر کدام استمجموع ریش 1

1 (2      2 (3      3 (4      4 (5   

  :می رسانیم 3طرفین را به توان 

( )

( ) . ( ) ( )

( ) ( )( (x )) ( ) ( )( (x )) ( )

( )( ) ( )

x

x x x x x x x

x x x x x x x

x x x x



       

           

    

3

3 33 3

12 1

3 3

3

2 3 3 2 3 2 3 12 1

3 1 3 2 3 12 1 12 1 2 3 12 1 3 1

12 2 3 1 27 1



  

1xیکی از ریشه ها   است با فرض( ),1 1x x  را از طرفین حذف می کنیم :  

( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( )

2 2 2 2

2

12 2 3 27 1 4 2 3 9 2 1 6 9

3 1 3

x x x x x x x x x

x x x

            

     


  

  

1xپس    3وx  1: ریشه هاي معادله هستند یعنی مجموع ریشه ها 2 1 3 4x x     

 شرط وجود جواب

 3به توان 

 ریشۀ مثبت

 3به توان
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)

3

3 8 2 5

3
3 4

8 2 4

2 5 1

x

x x

x

x

x
x

x

x

   
     

   

  

   














  

  .است سمت چپ مثبت، سمت راست منفی پس جواب معادله 

  

) (

( )

( )

)

2

2 2 2 2

2 3 2

2 2

2 2 2

2

2 6 2 2 3 2 3 3 2 3 2 2 2 3 2 1

1 1 2 3 2 1 2 3 2 1

1

2 3 1 1

3
3 2 3 2 1

2

2

x x u

x x x x x x x x

u u x x x x

x

x x

x x x x

x

  

              

           

      






     








  

( ( )) ( )

( ) ( )

( )

) 2

2

2

2 1 2

2

2 2

4 1 4 1 4 8 1 4 4

2 1 4 2 1 1 4

4 1 8

4 4

2 2 2 1 2 2 2 1

4 4 4

2

4

8 1 1

x x u

x x x x x x

x x x x

u u

u u x x x x

x x x x x

x x x x x

  

          

         

 

  

 

              

 

    

      















  

( ) ( )

( ) ( )

|

)

| | |

2 2

ــت مثبتمثبـــــــــــــــــــــــــــــــــــ

4 2 4 1 4 4 4 4 7

4 1 4 2 7

4 1 4 2 7

4 1 4 2 7

2

5 2 4 8 4

4 8 4 4 4 16 12 14

7

4

4

x x x x

x x

x x

x x

x x

x x x x x

x x  

          

      

      

      

        

     

   

 

  

 اگر  :33سؤالa 1ي جواب نامعادلۀو مجموعهx x a   1   .کدام است aباشد، مقدار  1بازه اي به طول  3

   )ویژه تیزهوشان(            6) 4      5) 3      4) 2      3) 1

)چون تابع  ) 1f x x x a    جمع دو تابع اکیداً صعودي است بنابراین اکیداً صعودي است .  

)پس جواب نامعادله  ) 3f x   در واقع ازa  تا جایی است که( ) 3f   1يباشد چون طول بازهa   1:است پسa    

):یجهدر نت ) (a )1 3f f     

( ) ( ) a1 1 1 3 1 3 2 4a a a a a               
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 معادله : 34 سؤال
x x

k
x






2 4

2
   ) 91آزاد ( داراي یک ریشه مثبت است؟  kه ازاي چه مقادیري از ب 

  xریشه مثبت یعنی 

x xx x x x

xx

      
 

  

2 44 4

22

  
  دامنه

حاصل  4xبه ازاي 
2

42





x

xx
  kهمواره نامنفی خواهد بود پس  

1111

44

4

44

4

2

4

2

 است تربزرگ

 صورت ازمخرج

2

2

2
2

2

2
2توان

2

 
















 kkk

k
xx

xx
k

xx

xx
k

x

xx

k 

  

  

 در معادله: 35 سؤالx x  33    مجموع ریشه ها چقدر است؟  3

 33 33 xxxx طرفین به توان  

















1

11 2

x

x

x

xx



)(  

  

  

)

1

2

2

1 x x

x x

   

   
  

  . تی که سمت راست عددي مثبت است پس معادله فوق جواب ندارددر صور. سمت چپ همواره منفی است

  



|

) |

| |

|

|

2

2

2 2

1

1
  1 1

2

1
1 1

1
  1 1

4

2

x x x x

x x x x x

x x x x




      

     

      

 




  

  .است پس جواب معادله 

 ي معادله :36سؤالx x x   4 21   .چند ریشه دارد 1

  بی شمار ) 4     صفر ) 3      2) 2      1) 1

( )(x ) ( )

( )

4 2 2
1 1 1

1 1 1
1

1 1 2

x
x x x x

x

x x

 
             


   


 



  دامنه: 

  
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( ) ( )

| |

( )

1 2

4 2 2

1

2 2 2 2

2

1

1 1 1 1 1

1 1 2 1 1 2 1 2

x

x

x

x

x x x x x x

x x x x x x x x x x







 

         

             





  

2غ ق ق 2 5
1 4 4 4 5

4
x x x x x         

2xزیرا باید   باشد پس معادله ریشه ندارد.  

xy را بدست آورید )
2

2

x y xy

x y

  
 

  
  

42

2

2

5

2521221

21422

422

22

2توان2


















  

xyxy

u

u

uuuuuu

uxyxyxyxyxy

xyxyyxxyyx yx







))((  

 22يمعادله :37سؤال 6 1 4 5x x x    ویژه دانش آموزان باهوشم. (ا حل کنیدر(   

22 2 22 6 1 4 5 2 6 1 4 5 4 12 2 2 4 5x x x x x x x x x


               

)به طرفین تساوي )4 5 1x   اضافه می کنیم :  

( ) ( )

( ) (x x ) ( )

( )

( ) ( )

( )

2

2 2 2 2

2 2

4 12 2 4 5 1 4 5 2 4 5 1

4 8 4 4 5 1 4 2 1 4 5 1

4 5 1 2 1 4 5 2 3

4 1 4 5 1

4 5 1 2 1 4 5 2 1

x x x x x

x x x x

x x x x

x x

x x x x

         

           

        


      


         

  

) 2 2

3

2

3
2 2

1 4 5 2 3 4 5 4 12 9 4 16 4

4 1 2 3 2 3

x

x

x x x x x x x

x x x x





           

         





  

2پس تنها جواب  3x   است.  

) 2 2

1

2

1
2 2

2 4 5 2 1 4 5 4 4 1 4 8 4

2 1 1 2 1 2

x

x

x x x x x x x

x x x x





            

         





  

2پس  3x   1و 2 جواب معادله هستند .  

   )راه دوم

 به توان دو

 به توان دو

 

 یا

 2به توان

 2به توان

 2به توان 2به توان
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(x x ) (x x )

2 4 2 3 2

44 3 2 4 3 2

4 3 2 2 2 2 2

2 6 1 4 5 4 36 1 24 4 12 4 5

4 24 32 8 4 6 8 2 1

6 9 2 1 6 9 2 1

x x x x x x x x x

x x x x x x x x

x x x x x x



           

           

             

 

 

  

( ) ( ) ( ) ( )2 2 2 2 2 2

2 2

2 2

3 1 3 1

3 1 4 1 2 3

3 1 2 1 1 2

x x x x x x

x x x x x x

x x x x x x

        

          
 

         







  

{ , }
22 6 1

2 3 1 2
4 5

x x
x

x

   
    

 




  شرط دامنه 

  

 مجموعه جواب نامعادله :38 سؤال| | 7 4x x   شامل چند عدد صحیح است؟  

1 (27      2 (28      3 (29      4 (30  
  

3گزینه :پاسخ  

|با توجه به نامعادلۀ  | 7 4x x   بایدx    باشد زیرا زیر رادیکال نباید مقدار منفی باشد با این شرط| |x  نیز برابرx 

|::   است در نتیجه | 7 4 7 4x x x x x       

xبافرض آنکه  t باشد داریم:  

2 2 2

2

7 4 7 4 4 7 4 7 2 11

2 11 2 11
2 11 2 11

4 7

x tx x t t t t t t t

t
t t

               

 
     

    

 

 

xبا توجه به فرض t 2: داریم 11 2 11x     

2,در نتیجه همزمان باید  11 2 11x x     2باشد نامساوي 11 x   به ازاي همهx    برقرار

2است زیرا  11  عددي منفی است وx  2همواره مثبت است پس باید 11x   باشد در نتیجه :  

2 11x    
  : برسانیم 2با توجه به نامنفی بودن دو طرف نامساوي بالا می توانیم دو طرف نامساوي را به توان 

4 11 4 11 15 4 11x x       

4از طرفی 11 16 11 29     28است پس  14و  13عددي بین  176است و 15 4 11 29  در نتیجه :  

/ ...15 4 11 28x     
,...,عدد  29پس  , ,28 3 1  در این نامعادله صدق می کنند .  

) 2

2

33

3

1 8 1

1 1
1

1 1

1 1 1 8 1 1 1

1

3 3

x x x x x

x x
x

x x

   
  

   

    

     

  

  

 







  

1x جواب  

 

www.riazisara.irاز سايت رياضي سرادانلود



 
 

 

  /    6764  143  0911 @ Nakhostin_Math  معادلات و نامعادلات گنگ  ایمان نخستین

16 
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)

( ( )

2 2 2

2

2 5 1 2 5 1

2
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5

x x x x x x x x x

x x

x

x
x

x

x
x

              

 
  

 



  

 


 



  

  

| | | | ,

|

|

|

|

)

| |

4 2

2 4

4

4

2 2 2 2

2 2 4 16

16
2 16

2

4 2 8 2 8 24 2 24 8 16

2 24 2x

x x x x

x
x x

x x

x

x x x x

       

 
    

 

          

    







  

 16بنابراین فقط زمانی جواب داریم که هر دو برابر . است 16است و سمت راست کوچکتر یا مساوي  16سمت چپ بزرگتر یا مساوي 

                . باشند

248216224 222  xxxx  

 يمعادله :39سؤالx x x x       3 4 1 8 6 1   .ي صحیح استداراي چند ریشه 1

  )تقدیم به دانش آموزان باهوشم(                 بی شمار) 4    6) 3    4) 2      4) 1

( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( ) | | | |

x x x x

x x x x

x x x x

       

            

             

2 2 2 2

2 2

3 4 1 8 6 1 1

1 2 2 2 1 1 3 2 3 1 1

1 2 1 3 1 1 2 1 3 1

  

1با فرض  2x A   داریم :| | | |1 1A A    

  

  

  

  

|طبق نمودار زمانی  | | |1A A   می شود که  1برابرA  در فاصلۀ[ , ]1 قرار گیرد بنابراین :  

21 1 2 1 2 1 3 4 1 9 5 1A x x x x                     

  .عدد صحیح وجود دارد 6در این بازه، 

 ي معادله :40سؤال( )x x x    2 4 1 2   .چند جواب صحیح دارد 3

  صفر) 4      4) 3      2) 2      1) 1

 
x x

x
x x

    
   

   

2 4 2
2 1

1 1




  

}ي اعداد صحیح واقع در دامنۀ متغیر معادله مجموعه , , , }2 1 1    1است که در بین آنها فقطx   در معادله صدق می کند.  
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  دنیا به این بزرگی و سهم من این اتاق

  .یعنی خداي ما و شما فرق می کند

  من توي غصه هاي خودم غوطه می خورم

  شادي تو را درون خودش غرق می کند

*******  

  لبریزم از نیاز کسی را صدا زدن

  باید سکوت کرد... اما بدون حنجره

  تنهاتر از همیشه تو را بغض می کند

  باید سکوت کرد... مردي کنار پنجره

*******  

  گفتی بهار می رسد و تازه می شوي

  مرداد شد، هنوز که سگ لرزه می زنم

  ي کرم هاي خاكپروانه می شوند همه

  نمتي خود تار می من تازه دور لاشه

*******  

  گفتم مرا به خاطره هایت گره نزن

  گفتی نترس زود فراموش می کنی

  و دیدم که خانه را... چراغ خانه: گفتم

  در عرض چند ثانیه خاموش می کنی

*******  

  لعنت به من به شعر به این واژه هاي سرد

  از مثنوي، قصیده، غزل درد می چکد

  کبتندامشب تمام قافیه ها سرد و ن

  از روي شعر من عرق سرد می چکد

*******  

  عادت نمی کنم به نبودنت به رفتنت

  هرگز به نامعادله عادت نمی کنم

  به تقلب نیاز نیست... این بار می بري

  .من توي این مسابقه شرکت نمی کنم
  

  »نوید دانایی هوشیار«
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